


Udruženje nastavnika matematike Crne Gore 

Matematički list za učenike osnovnih škola – „Dijagonala”,  broj 19

Godina 2023. Cijena: 1,50 €

Glavni urednik:  mr Radomir Božović

Odgovorni urednik: Danijela Jovanović

Redakcija:  Prof. dr Žarko Pavićević, Prof. dr Radoje Šćepanović, 

   Miodrag Lalić, Prof. dr Milenko Mosurović, Anđa Vujović, 

   Milan Rosandić, Nikola Radojičić, Irena Pavićević, 

   Nevena Ljujić

Lektura:   Milja Božović, prof.

Korektura:  Danijela Jovanović, prof.

Priprema za štampu:  Branko Gazdić

Tiraž:   1000

Štampa:   „Studio Branko“ d.o.o. – Podgorica

Zavod za školstvo je odlukom broj 01 – 1214/2 od 03.09.2018. godine preporučio  
časopis „Dijagonala“ za korišćenje u osnovnim školama kao pomoćno nastavno sredstvo.

Sadržaj
Polinomi i jednačine  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 3
Aktivnosti UNMCG  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 9
Rješavanje problema propagacijom unazad  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  10
Zadaci za vježbu  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  15
Odabrani zadaci  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  24
Konkursni zadaci  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  26
Rješenja takmičarskih zadataka iz prošlog broja . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  27
Priprema za čas  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  30
Završen projekat "Matematika+"  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .33
Više načina za rješavanje zadatka  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  34
Rješavanje sistema linearnih jednačina  sa dvije nepoznate 
metodom determinanti  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  36
Rene Dekart  . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .  38

Snežana Irić, prof. 
POLINOMI I JEDNAČINE 

Rastavljanje polinoma na činioce nam omogućava da riješimo neke 
jednačine ili sisteme jednačina netipičnim metodama. Kroz nekoliko narednih 
primjera ćemo pokazati kako nam faktorisanje polinoma može pomoći pri 
rješavanju jednačina. Sljedeće, dobro poznate, četiri formule ćemo često kori-
stiti u narednim zadacima: 

𝑥𝑥2 − 𝑦𝑦2 = (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥 − 𝑦𝑦) – razlika kvadrata, 
(𝑥𝑥  𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2  2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 – kvadrat binoma, 
𝑥𝑥3 + 𝑦𝑦3 = (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) – zbir kubova, 
𝑥𝑥3− 𝑦𝑦3 = (𝑥𝑥− 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) – razlika kubova. 

1. Ako je 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟐𝟐𝟐𝟐  i  𝒙𝒙𝒚𝒚 = 𝟑𝟑𝟑𝟑, u skupu realnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒚𝒚). 
Rješenje:  
Iz prvog uslova zadatka 𝑥𝑥2 − 𝑦𝑦2 = 24,  primjenjujući formulu za razliku 
kvadrata dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥 − 𝑦𝑦) = 24. Kvadriramo lijevu i desnu stranu jednakosti i 
dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2(𝑥𝑥 − 𝑦𝑦)2 = 242, pa primijenimo formule za kvadrat binoma te 
imamo: 
(𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2)(𝑥𝑥2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) = 242. Sada koristimo drugi uslov 
zadatka 𝑥𝑥𝑦𝑦 = 35, te je: 
(𝑥𝑥2 + 2 ∙ 35 + 𝑦𝑦2)(𝑥𝑥2 − 2 ∙ 35 + 𝑦𝑦2) = 242, 
(𝑥𝑥2 + 70 + 𝑦𝑦2)(𝑥𝑥2 − 70 + 𝑦𝑦2) = 242, 
((𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2) + 70)((𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2) − 70) = 242. Ponovo primijenimo formulu 
za razliku kvadrata: 
(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2)2 − 702 = 242 
(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2)2 = 242 + 702 
(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2)2 = 576 + 4900 
(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2)2 = 5476 
𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = ±√5476 
𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = ±74. 
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4 Dijagonala

U formulu za kvadrat zbira  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 zamijenimo 

dobijene i date vrijednosti  {𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = ±74
𝑥𝑥𝑦𝑦 = 35  

(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 2 ∙ 35 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 70.  Sada razlikujemo dva slučaja: 
1. (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 74 + 70  ili    2.  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −74 + 70 
      (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 144         ili         (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −4,  

 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = ±√144              pa nema rješenja u skupu 𝑅𝑅. 
 odnosno 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 12 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −12. 

2. Ako je 𝒂𝒂𝒂𝒂 + 𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  i 𝒂𝒂 + 𝒂𝒂𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐, u skupu cijelih brojeva 
odrediti vrijednost nepoznatih 𝒂𝒂, 𝒂𝒂 𝐢𝐢 𝒄𝒄. 
Rješenje:  
U zadatku su date dvije jednakosti: 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  i 𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021. Od 
druge oduzmemo prvu jednakost. 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − (𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐) = 2021 − 2020 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1. Transformisaćemo dobijenu jednačinu. 
𝑎𝑎 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑐𝑐 = 1  
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 − 1) = 1 
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) − 𝑐𝑐(1 − 𝑎𝑎) = 1 
(1 − 𝑎𝑎)(𝑎𝑎 − 𝑐𝑐) = 1. Dobijena jednačina u skupu Z ima dva rješenja: 
1 ∙ 1 = 1 ili −1 ∙ (−1) = 1. 
Prvi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = 1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1 ⇒ 𝑎𝑎 = 0. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 0 uvrstimo u početne jednakosti: 
𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 𝑎𝑎 ∙ 0 + 𝑐𝑐 = 2020 ⇒ 𝑐𝑐 = 2020; 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 0 ∙ 𝑐𝑐 = 2021 ⇒ 𝑎𝑎 = 2021. 

Drugi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = −1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = −1 ⇒ 𝑎𝑎 = 2. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 2 uvrstimo u početne jednakosti: 
 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 2𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020;  

U formulu za kvadrat zbira  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 zamijenimo 

dobijene i date vrijednosti  {𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = ±74
𝑥𝑥𝑦𝑦 = 35  

(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 2 ∙ 35 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 70.  Sada razlikujemo dva slučaja: 
1. (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 74 + 70  ili    2.  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −74 + 70 
      (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 144         ili         (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −4,  

 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = ±√144              pa nema rješenja u skupu 𝑅𝑅. 
 odnosno 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 12 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −12. 

2. Ako je 𝒂𝒂𝒂𝒂 + 𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  i 𝒂𝒂 + 𝒂𝒂𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐, u skupu cijelih brojeva 
odrediti vrijednost nepoznatih 𝒂𝒂, 𝒂𝒂 𝐢𝐢 𝒄𝒄. 
Rješenje:  
U zadatku su date dvije jednakosti: 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  i 𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021. Od 
druge oduzmemo prvu jednakost. 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − (𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐) = 2021 − 2020 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1. Transformisaćemo dobijenu jednačinu. 
𝑎𝑎 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑐𝑐 = 1  
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 − 1) = 1 
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) − 𝑐𝑐(1 − 𝑎𝑎) = 1 
(1 − 𝑎𝑎)(𝑎𝑎 − 𝑐𝑐) = 1. Dobijena jednačina u skupu Z ima dva rješenja: 
1 ∙ 1 = 1 ili −1 ∙ (−1) = 1. 
Prvi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = 1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1 ⇒ 𝑎𝑎 = 0. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 0 uvrstimo u početne jednakosti: 
𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 𝑎𝑎 ∙ 0 + 𝑐𝑐 = 2020 ⇒ 𝑐𝑐 = 2020; 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 0 ∙ 𝑐𝑐 = 2021 ⇒ 𝑎𝑎 = 2021. 

Drugi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = −1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = −1 ⇒ 𝑎𝑎 = 2. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 2 uvrstimo u početne jednakosti: 
 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 2𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020;  



  Dijagonala 5

U formulu za kvadrat zbira  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 zamijenimo 

dobijene i date vrijednosti  {𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = ±74
𝑥𝑥𝑦𝑦 = 35  

(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 2 ∙ 35 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 70.  Sada razlikujemo dva slučaja: 
1. (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 74 + 70  ili    2.  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −74 + 70 
      (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 144         ili         (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −4,  

 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = ±√144              pa nema rješenja u skupu 𝑅𝑅. 
 odnosno 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 12 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −12. 

2. Ako je 𝒂𝒂𝒂𝒂 + 𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  i 𝒂𝒂 + 𝒂𝒂𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐, u skupu cijelih brojeva 
odrediti vrijednost nepoznatih 𝒂𝒂, 𝒂𝒂 𝐢𝐢 𝒄𝒄. 
Rješenje:  
U zadatku su date dvije jednakosti: 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  i 𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021. Od 
druge oduzmemo prvu jednakost. 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − (𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐) = 2021 − 2020 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1. Transformisaćemo dobijenu jednačinu. 
𝑎𝑎 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑐𝑐 = 1  
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 − 1) = 1 
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) − 𝑐𝑐(1 − 𝑎𝑎) = 1 
(1 − 𝑎𝑎)(𝑎𝑎 − 𝑐𝑐) = 1. Dobijena jednačina u skupu Z ima dva rješenja: 
1 ∙ 1 = 1 ili −1 ∙ (−1) = 1. 
Prvi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = 1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1 ⇒ 𝑎𝑎 = 0. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 0 uvrstimo u početne jednakosti: 
𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 𝑎𝑎 ∙ 0 + 𝑐𝑐 = 2020 ⇒ 𝑐𝑐 = 2020; 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 0 ∙ 𝑐𝑐 = 2021 ⇒ 𝑎𝑎 = 2021. 

Drugi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = −1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = −1 ⇒ 𝑎𝑎 = 2. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 2 uvrstimo u početne jednakosti: 
 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 2𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020;  

𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑏𝑏 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021;  

{2𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 2020/∙ (−2)
𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021  

{−4𝑎𝑎 − 2𝑏𝑏 = −4040
 𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021    Saberemo jednakosti: 

{−3𝑎𝑎 = −2019
𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021  ⇒ 𝑎𝑎 = 673 ⇒ (iz 𝑎𝑎 − 𝑏𝑏 = −1)  

⇒ 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎 + 1 = 673 + 1 = 674. 
Dakle, u skupu cijelih brojeva imamo dva rješenja:  
𝑎𝑎 = 2021, 𝑏𝑏 = 0, 𝑏𝑏 = 2020 ili 𝑎𝑎 = 673, 𝑏𝑏 = 2, 𝑏𝑏 = 674. 

3. Ako je  𝒂𝒂𝟑𝟑 + 𝒂𝒂𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏,  u skupu realnih brojeva odrediti vrijednost 
nepoznate 𝒂𝒂. 
Rješenje:  
Transformisaćemo početnu jednakost: 𝑎𝑎3 + 𝑎𝑎2 = 150.   
𝑎𝑎3 + 𝑎𝑎2 − 150 = 0   
𝑎𝑎3 − 125 + 𝑎𝑎2 − 25 = 150   
𝑎𝑎3 − 53 + 𝑎𝑎2 − 52 = 150. Sada ćemo primijeniti formule za razliku 
kubova i razliku kvadrata dva broja: 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 5𝑎𝑎 + 25) + (𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎 + 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 5𝑎𝑎 + 25 + 𝑎𝑎 + 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 30) = 0. Ovaj proizvod može biti nula ako je: 
𝑎𝑎 − 5 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 5, ili 𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 30 = 0.  
Transformisanjem posljednje jednačine dobijamo: 
𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 9 + 21 = 0, odnosno (𝑎𝑎 + 3)2 + 21 = 0.  
Ova jednačina nema rješenja u skupu 𝐑𝐑, jer je (𝑎𝑎 + 3)2 > 0 i 21 > 0 ⇒
(𝑎𝑎 + 3)2 + 21 > 0, pa zaključujemo da u skupu realnih brojeva imamo 
samo jedno rješenje date jednačine, a to je 𝑎𝑎 = 5. 

4. Ako je 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑 i 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒚𝒚𝟑𝟑 = 𝟏𝟏, u skupu realnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒚𝒚). 
Rješenje:  
Primjenjujući formulu za kvadrat zbira (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2, 
dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2, pa koristeći prvi uslov zadatka 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = 3 

U formulu za kvadrat zbira  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 zamijenimo 

dobijene i date vrijednosti  {𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = ±74
𝑥𝑥𝑦𝑦 = 35  

(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 2 ∙ 35 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = ±74 + 70.  Sada razlikujemo dva slučaja: 
1. (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 74 + 70  ili    2.  (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −74 + 70 
      (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 144         ili         (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = −4,  

 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = ±√144              pa nema rješenja u skupu 𝑅𝑅. 
 odnosno 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 12 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −12. 

2. Ako je 𝒂𝒂𝒂𝒂 + 𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐  i 𝒂𝒂 + 𝒂𝒂𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐, u skupu cijelih brojeva 
odrediti vrijednost nepoznatih 𝒂𝒂, 𝒂𝒂 𝐢𝐢 𝒄𝒄. 
Rješenje:  
U zadatku su date dvije jednakosti: 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  i 𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021. Od 
druge oduzmemo prvu jednakost. 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − (𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐) = 2021 − 2020 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1. Transformisaćemo dobijenu jednačinu. 
𝑎𝑎 − 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 − 𝑐𝑐 = 1  
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 − 1) = 1 
𝑎𝑎(1 − 𝑎𝑎) − 𝑐𝑐(1 − 𝑎𝑎) = 1 
(1 − 𝑎𝑎)(𝑎𝑎 − 𝑐𝑐) = 1. Dobijena jednačina u skupu Z ima dva rješenja: 
1 ∙ 1 = 1 ili −1 ∙ (−1) = 1. 
Prvi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = 1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = 1 ⇒ 𝑎𝑎 = 0. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 0 uvrstimo u početne jednakosti: 
𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 𝑎𝑎 ∙ 0 + 𝑐𝑐 = 2020 ⇒ 𝑐𝑐 = 2020; 
𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 0 ∙ 𝑐𝑐 = 2021 ⇒ 𝑎𝑎 = 2021. 

Drugi slučaj: 

{1 − 𝑎𝑎 = −1
𝑎𝑎 − 𝑐𝑐 = −1 ⇒ 𝑎𝑎 = 2. 

Vrijednost 𝑎𝑎 = 2 uvrstimo u početne jednakosti: 
 𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020  ⇒ 2𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 2020;  

𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑏𝑏 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021;  

{2𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 2020/∙ (−2)
𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021  

{−4𝑎𝑎 − 2𝑏𝑏 = −4040
 𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021    Saberemo jednakosti: 

{−3𝑎𝑎 = −2019
𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021  ⇒ 𝑎𝑎 = 673 ⇒ (iz 𝑎𝑎 − 𝑏𝑏 = −1)  

⇒ 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎 + 1 = 673 + 1 = 674. 
Dakle, u skupu cijelih brojeva imamo dva rješenja:  
𝑎𝑎 = 2021, 𝑏𝑏 = 0, 𝑏𝑏 = 2020 ili 𝑎𝑎 = 673, 𝑏𝑏 = 2, 𝑏𝑏 = 674. 

3. Ako je  𝒂𝒂𝟑𝟑 + 𝒂𝒂𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏,  u skupu realnih brojeva odrediti vrijednost 
nepoznate 𝒂𝒂. 
Rješenje:  
Transformisaćemo početnu jednakost: 𝑎𝑎3 + 𝑎𝑎2 = 150.   
𝑎𝑎3 + 𝑎𝑎2 − 150 = 0   
𝑎𝑎3 − 125 + 𝑎𝑎2 − 25 = 150   
𝑎𝑎3 − 53 + 𝑎𝑎2 − 52 = 150. Sada ćemo primijeniti formule za razliku 
kubova i razliku kvadrata dva broja: 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 5𝑎𝑎 + 25) + (𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎 + 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 5𝑎𝑎 + 25 + 𝑎𝑎 + 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 30) = 0. Ovaj proizvod može biti nula ako je: 
𝑎𝑎 − 5 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 5, ili 𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 30 = 0.  
Transformisanjem posljednje jednačine dobijamo: 
𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 9 + 21 = 0, odnosno (𝑎𝑎 + 3)2 + 21 = 0.  
Ova jednačina nema rješenja u skupu 𝐑𝐑, jer je (𝑎𝑎 + 3)2 > 0 i 21 > 0 ⇒
(𝑎𝑎 + 3)2 + 21 > 0, pa zaključujemo da u skupu realnih brojeva imamo 
samo jedno rješenje date jednačine, a to je 𝑎𝑎 = 5. 

4. Ako je 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑 i 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒚𝒚𝟑𝟑 = 𝟏𝟏, u skupu realnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒚𝒚). 
Rješenje:  
Primjenjujući formulu za kvadrat zbira (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2, 
dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2, pa koristeći prvi uslov zadatka 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = 3 

𝑎𝑎 + 𝑏𝑏𝑏𝑏 = 2021   ⇒ 𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021;  

{2𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 2020/∙ (−2)
𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021  

{−4𝑎𝑎 − 2𝑏𝑏 = −4040
 𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021    Saberemo jednakosti: 

{−3𝑎𝑎 = −2019
𝑎𝑎 + 2𝑏𝑏 = 2021  ⇒ 𝑎𝑎 = 673 ⇒ (iz 𝑎𝑎 − 𝑏𝑏 = −1)  

⇒ 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎 + 1 = 673 + 1 = 674. 
Dakle, u skupu cijelih brojeva imamo dva rješenja:  
𝑎𝑎 = 2021, 𝑏𝑏 = 0, 𝑏𝑏 = 2020 ili 𝑎𝑎 = 673, 𝑏𝑏 = 2, 𝑏𝑏 = 674. 

3. Ako je  𝒂𝒂𝟑𝟑 + 𝒂𝒂𝟐𝟐 = 𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏,  u skupu realnih brojeva odrediti vrijednost 
nepoznate 𝒂𝒂. 
Rješenje:  
Transformisaćemo početnu jednakost: 𝑎𝑎3 + 𝑎𝑎2 = 150.   
𝑎𝑎3 + 𝑎𝑎2 − 150 = 0   
𝑎𝑎3 − 125 + 𝑎𝑎2 − 25 = 150   
𝑎𝑎3 − 53 + 𝑎𝑎2 − 52 = 150. Sada ćemo primijeniti formule za razliku 
kubova i razliku kvadrata dva broja: 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 5𝑎𝑎 + 25) + (𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎 + 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 5𝑎𝑎 + 25 + 𝑎𝑎 + 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 5)(𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 30) = 0. Ovaj proizvod može biti nula ako je: 
𝑎𝑎 − 5 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 5, ili 𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 30 = 0.  
Transformisanjem posljednje jednačine dobijamo: 
𝑎𝑎2 + 6𝑎𝑎 + 9 + 21 = 0, odnosno (𝑎𝑎 + 3)2 + 21 = 0.  
Ova jednačina nema rješenja u skupu 𝐑𝐑, jer je (𝑎𝑎 + 3)2 > 0 i 21 > 0 ⇒
(𝑎𝑎 + 3)2 + 21 > 0, pa zaključujemo da u skupu realnih brojeva imamo 
samo jedno rješenje date jednačine, a to je 𝑎𝑎 = 5. 

4. Ako je 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒚𝒚𝟐𝟐 = 𝟑𝟑 i 𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒚𝒚𝟑𝟑 = 𝟏𝟏, u skupu realnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒚𝒚). 
Rješenje:  
Primjenjujući formulu za kvadrat zbira (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 = 𝑥𝑥2 + 2𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2, 
dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2, pa koristeći prvi uslov zadatka 𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 = 3 
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dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3. 
Primjenjujući formulu za zbir kubova 𝑥𝑥3 + 𝑦𝑦3 = (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2), 
po uslovu zadatka dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) = 5; 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. Izraz  𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 ćemo dopuniti do kvad-
rata binoma dodajući i oduzimajući 2𝑥𝑥𝑦𝑦: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. 

Posmatrajmo sistem  {(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3                  
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 

Uvodimo smjenu {𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦
𝑏𝑏 = 𝑥𝑥𝑦𝑦     , pa dobijamo: 

{𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3      
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5 

Iz prve jednačine 𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3 dobijamo 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎2−3
2  , što ćemo uvrstiti u 

drugu jednačinu  𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5, ali tek nakon što izvršimo množenje: 
𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎𝑏𝑏 = 5 

𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ 𝑎𝑎2 − 3
2  = 5 /∙ 2 

2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ (𝑎𝑎2 − 3)  = 10 
2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 − 10 = 0 /∙ (−1) 
𝑎𝑎3 − 9𝑎𝑎 + 10 = 0. Transformacijom ćemo dati trinom faktorisati: 
𝑎𝑎3 − 4𝑎𝑎 − 5𝑎𝑎 + 10 = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 4) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎 + 2) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 2) − 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5) = 0. Ova jednakost je moguća samo ako: 

1. 𝑎𝑎 − 2 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 2.             
2. 𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5 = 0. Dopunićemo posljednju jednačinu do kvadrata 

binoma: 

dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3. 
Primjenjujući formulu za zbir kubova 𝑥𝑥3 + 𝑦𝑦3 = (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2), 
po uslovu zadatka dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) = 5; 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. Izraz  𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 ćemo dopuniti do kvad-
rata binoma dodajući i oduzimajući 2𝑥𝑥𝑦𝑦: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. 

Posmatrajmo sistem  {(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3                  
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 

Uvodimo smjenu {𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦
𝑏𝑏 = 𝑥𝑥𝑦𝑦     , pa dobijamo: 

{𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3      
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5 

Iz prve jednačine 𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3 dobijamo 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎2−3
2  , što ćemo uvrstiti u 

drugu jednačinu  𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5, ali tek nakon što izvršimo množenje: 
𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎𝑏𝑏 = 5 

𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ 𝑎𝑎2 − 3
2  = 5 /∙ 2 

2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ (𝑎𝑎2 − 3)  = 10 
2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 − 10 = 0 /∙ (−1) 
𝑎𝑎3 − 9𝑎𝑎 + 10 = 0. Transformacijom ćemo dati trinom faktorisati: 
𝑎𝑎3 − 4𝑎𝑎 − 5𝑎𝑎 + 10 = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 4) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎 + 2) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 2) − 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5) = 0. Ova jednakost je moguća samo ako: 

1. 𝑎𝑎 − 2 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 2.             
2. 𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5 = 0. Dopunićemo posljednju jednačinu do kvadrata 

binoma: 
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dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3. 
Primjenjujući formulu za zbir kubova 𝑥𝑥3 + 𝑦𝑦3 = (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2), 
po uslovu zadatka dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) = 5; 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. Izraz  𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 ćemo dopuniti do kvad-
rata binoma dodajući i oduzimajući 2𝑥𝑥𝑦𝑦: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. 

Posmatrajmo sistem  {(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3                  
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 

Uvodimo smjenu {𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦
𝑏𝑏 = 𝑥𝑥𝑦𝑦     , pa dobijamo: 

{𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3      
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5 

Iz prve jednačine 𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3 dobijamo 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎2−3
2  , što ćemo uvrstiti u 

drugu jednačinu  𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5, ali tek nakon što izvršimo množenje: 
𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎𝑏𝑏 = 5 

𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ 𝑎𝑎2 − 3
2  = 5 /∙ 2 

2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ (𝑎𝑎2 − 3)  = 10 
2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 − 10 = 0 /∙ (−1) 
𝑎𝑎3 − 9𝑎𝑎 + 10 = 0. Transformacijom ćemo dati trinom faktorisati: 
𝑎𝑎3 − 4𝑎𝑎 − 5𝑎𝑎 + 10 = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 4) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎 + 2) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 2) − 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5) = 0. Ova jednakost je moguća samo ako: 

1. 𝑎𝑎 − 2 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 2.             
2. 𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5 = 0. Dopunićemo posljednju jednačinu do kvadrata 

binoma: 

    𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 + 1 − 1 − 5 = 0 
    𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 + 1 − 6 = 0 

    (𝑎𝑎 + 1)2 − (√6)2 = 0 

    (𝑎𝑎 + 1 − √6)(𝑎𝑎 + 1 + √6) = 0 

     𝑎𝑎 + 1 − √6 = 0      ili     𝑎𝑎 + 1 + √6 = 0 
     𝑎𝑎 = −1 + √6         ili      𝑎𝑎 = −1 − √6. 

Kako smo  uveli smjenu 𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦, dobijamo da je tražena vrijednost 
𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 2 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −1 + √6  ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −1 − √6. 

5. Ako je 𝒙𝒙 + 𝒙𝒙𝒙𝒙 + 𝒙𝒙 = 𝟓𝟓𝟓𝟓  i 𝒙𝒙, 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎 u skupu prirodnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒙𝒙). 
Rješenje:  
Izraz 𝑥𝑥 + 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦 = 54  ćemo rastaviti na činioce: 
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + 𝑦𝑦 = 54   
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + 𝑦𝑦 + 1 = 54 + 1   
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + (1 + 𝑦𝑦) = 55   
(1 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥 + 1) = 55. 
Postoje četiri mogućnosti da broj 55 dobijemo kao proizvod dva prirodna 
broja: 1 ∙ 55, 55 ∙ 1, 11 ∙ 5 i 5 ∙ 11. 
Po uslovu zadatka je 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 > 0,  što znači da je 1 + 𝑦𝑦 > 1 i 𝑥𝑥 + 1 > 1. Iz 
ovoga slijedi da nam varijante 1 ∙ 55, 55 ∙ 1 nijesu rješenja, jer tada 1 + 𝑦𝑦 
ili 𝑥𝑥 + 1 nije veće od 1. 
Ostala su dva slučaja: 

{1 + 𝑦𝑦 = 11
𝑥𝑥 + 1 = 5    ili   { 1 + 𝑦𝑦 = 5

𝑥𝑥 + 1 = 11  

Rješavanjem ovih sistema lako dobijamo da je: 

{𝑦𝑦 = 10
𝑥𝑥 = 4        ili      { 𝑦𝑦 = 4

𝑥𝑥 = 10 

U oba slučaja 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 14, što znači da je vrijednost našeg izraza u skupu 
prirodnih brojeva 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 14. 

6. Ako je 𝒂𝒂 + 𝒃𝒃 + 𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 i  𝟏𝟏
𝒂𝒂 + 𝟏𝟏

𝒃𝒃 + 𝟏𝟏
𝒄𝒄 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐  u skupu realnih brojeva 

odrediti vrijednost izraza  𝟏𝟏
𝒂𝒂𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒃𝒃𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝒄𝒄𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐. 

 

dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3. 
Primjenjujući formulu za zbir kubova 𝑥𝑥3 + 𝑦𝑦3 = (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2), 
po uslovu zadatka dobijamo: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2) = 5; 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. Izraz  𝑥𝑥2 + 𝑦𝑦2 − 𝑥𝑥𝑦𝑦 ćemo dopuniti do kvad-
rata binoma dodajući i oduzimajući 2𝑥𝑥𝑦𝑦: 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 − 𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5. 

Posmatrajmo sistem  {(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 2𝑥𝑥𝑦𝑦 = 3                  
(𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)((𝑥𝑥 + 𝑦𝑦)2 − 3𝑥𝑥𝑦𝑦) = 5 

Uvodimo smjenu {𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦
𝑏𝑏 = 𝑥𝑥𝑦𝑦     , pa dobijamo: 

{𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3      
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5 

Iz prve jednačine 𝑎𝑎2 − 2𝑏𝑏 = 3 dobijamo 𝑏𝑏 = 𝑎𝑎2−3
2  , što ćemo uvrstiti u 

drugu jednačinu  𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 3𝑏𝑏) = 5, ali tek nakon što izvršimo množenje: 
𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎𝑏𝑏 = 5 

𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ 𝑎𝑎2 − 3
2  = 5 /∙ 2 

2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎 ∙ (𝑎𝑎2 − 3)  = 10 
2𝑎𝑎3 − 3𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 = 10 
−𝑎𝑎3 + 9𝑎𝑎 − 10 = 0 /∙ (−1) 
𝑎𝑎3 − 9𝑎𝑎 + 10 = 0. Transformacijom ćemo dati trinom faktorisati: 
𝑎𝑎3 − 4𝑎𝑎 − 5𝑎𝑎 + 10 = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 − 4) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
𝑎𝑎(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎 + 2) − 5(𝑎𝑎 − 2) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 2) − 5) = 0 
(𝑎𝑎 − 2)(𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5) = 0. Ova jednakost je moguća samo ako: 

1. 𝑎𝑎 − 2 = 0, odnosno 𝑎𝑎 = 2.             
2. 𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 − 5 = 0. Dopunićemo posljednju jednačinu do kvadrata 

binoma: 

    𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 + 1 − 1 − 5 = 0 
    𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 + 1 − 6 = 0 

    (𝑎𝑎 + 1)2 − (√6)2 = 0 

    (𝑎𝑎 + 1 − √6)(𝑎𝑎 + 1 + √6) = 0 

     𝑎𝑎 + 1 − √6 = 0      ili     𝑎𝑎 + 1 + √6 = 0 
     𝑎𝑎 = −1 + √6         ili      𝑎𝑎 = −1 − √6. 

Kako smo  uveli smjenu 𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦, dobijamo da je tražena vrijednost 
𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 2 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −1 + √6  ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −1 − √6. 

5. Ako je 𝒙𝒙 + 𝒙𝒙𝒙𝒙 + 𝒙𝒙 = 𝟓𝟓𝟓𝟓  i 𝒙𝒙, 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎 u skupu prirodnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒙𝒙). 
Rješenje:  
Izraz 𝑥𝑥 + 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦 = 54  ćemo rastaviti na činioce: 
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + 𝑦𝑦 = 54   
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + 𝑦𝑦 + 1 = 54 + 1   
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + (1 + 𝑦𝑦) = 55   
(1 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥 + 1) = 55. 
Postoje četiri mogućnosti da broj 55 dobijemo kao proizvod dva prirodna 
broja: 1 ∙ 55, 55 ∙ 1, 11 ∙ 5 i 5 ∙ 11. 
Po uslovu zadatka je 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 > 0,  što znači da je 1 + 𝑦𝑦 > 1 i 𝑥𝑥 + 1 > 1. Iz 
ovoga slijedi da nam varijante 1 ∙ 55, 55 ∙ 1 nijesu rješenja, jer tada 1 + 𝑦𝑦 
ili 𝑥𝑥 + 1 nije veće od 1. 
Ostala su dva slučaja: 
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𝒄𝒄 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐  u skupu realnih brojeva 

odrediti vrijednost izraza  𝟏𝟏
𝒂𝒂𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒃𝒃𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝒄𝒄𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐. 

 

    𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 + 1 − 1 − 5 = 0 
    𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎 + 1 − 6 = 0 

    (𝑎𝑎 + 1)2 − (√6)2 = 0 

    (𝑎𝑎 + 1 − √6)(𝑎𝑎 + 1 + √6) = 0 

     𝑎𝑎 + 1 − √6 = 0      ili     𝑎𝑎 + 1 + √6 = 0 
     𝑎𝑎 = −1 + √6         ili      𝑎𝑎 = −1 − √6. 

Kako smo  uveli smjenu 𝑎𝑎 = 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦, dobijamo da je tražena vrijednost 
𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 2 ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −1 + √6  ili 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −1 − √6. 

5. Ako je 𝒙𝒙 + 𝒙𝒙𝒙𝒙 + 𝒙𝒙 = 𝟓𝟓𝟓𝟓  i 𝒙𝒙, 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎 u skupu prirodnih brojeva odrediti 
vrijednost izraza (𝒙𝒙 + 𝒙𝒙). 
Rješenje:  
Izraz 𝑥𝑥 + 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦 = 54  ćemo rastaviti na činioce: 
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + 𝑦𝑦 = 54   
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + 𝑦𝑦 + 1 = 54 + 1   
𝑥𝑥(1 + 𝑦𝑦) + (1 + 𝑦𝑦) = 55   
(1 + 𝑦𝑦)(𝑥𝑥 + 1) = 55. 
Postoje četiri mogućnosti da broj 55 dobijemo kao proizvod dva prirodna 
broja: 1 ∙ 55, 55 ∙ 1, 11 ∙ 5 i 5 ∙ 11. 
Po uslovu zadatka je 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 > 0,  što znači da je 1 + 𝑦𝑦 > 1 i 𝑥𝑥 + 1 > 1. Iz 
ovoga slijedi da nam varijante 1 ∙ 55, 55 ∙ 1 nijesu rješenja, jer tada 1 + 𝑦𝑦 
ili 𝑥𝑥 + 1 nije veće od 1. 
Ostala su dva slučaja: 

{1 + 𝑦𝑦 = 11
𝑥𝑥 + 1 = 5    ili   { 1 + 𝑦𝑦 = 5

𝑥𝑥 + 1 = 11  

Rješavanjem ovih sistema lako dobijamo da je: 

{𝑦𝑦 = 10
𝑥𝑥 = 4        ili      { 𝑦𝑦 = 4

𝑥𝑥 = 10 

U oba slučaja 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 14, što znači da je vrijednost našeg izraza u skupu 
prirodnih brojeva 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 14. 

6. Ako je 𝒂𝒂 + 𝒃𝒃 + 𝒄𝒄 = 𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 i  𝟏𝟏
𝒂𝒂 + 𝟏𝟏

𝒃𝒃 + 𝟏𝟏
𝒄𝒄 = 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐  u skupu realnih brojeva 

odrediti vrijednost izraza  𝟏𝟏
𝒂𝒂𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒃𝒃𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
𝒄𝒄𝟐𝟐𝟎𝟎𝟐𝟐𝟐𝟐. 

 



8 Dijagonala

Rješenje:  
Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022 dobijamo da je 1

𝑎𝑎+𝑏𝑏+𝑐𝑐 = 1
2022, a kako je po uslovu 

zadatka 1
𝑎𝑎 + 1

𝑏𝑏 + 1
𝑐𝑐 = 1

2022, imamo jednakost 1
𝑎𝑎+𝑏𝑏+𝑐𝑐 = 1

𝑎𝑎 + 1
𝑏𝑏 + 1

𝑐𝑐. 
Transformacijom dobijamo: 

1
𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 − 1

𝑎𝑎 = 1
𝑏𝑏 + 1

𝑐𝑐 

𝑎𝑎 − (𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

𝑎𝑎 − 𝑎𝑎 − (𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

−(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

𝑐𝑐 + 𝑏𝑏
𝑏𝑏𝑐𝑐 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐

𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) [ 1
𝑏𝑏𝑐𝑐 + 1

𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)] = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) [𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) + 𝑏𝑏𝑐𝑐
𝑎𝑎𝑏𝑏𝑐𝑐(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) ] = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) + 𝑏𝑏𝑐𝑐] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 + 𝑏𝑏𝑐𝑐] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏)] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)(𝑎𝑎 + 𝑐𝑐)(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) = 0. 

Razlikujemo tri slučaja: 
1) 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0  ⇒ 𝑎𝑎 = −𝑏𝑏;   2) 𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 0 ⇒ 𝑎𝑎 = −𝑐𝑐;    
3)  𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 0 ⇒ 𝑏𝑏 = −𝑐𝑐. 

1) Uvrstimo 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 u uslov zadatka 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022. Dobićemo 
0 + 𝑐𝑐 = 2022 ⇒ 𝑐𝑐 = 2022. Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑏𝑏𝑑𝑑𝑑𝑑𝑎𝑎𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑎𝑎 = − 𝑏𝑏.  
Kako je 𝑐𝑐 = 2022, imamo:  

1
𝑎𝑎2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
𝑐𝑐2023 = 1

𝑎𝑎2023 + 1
𝑏𝑏2023 + 1

20222023 = 

= 1
(−𝑏𝑏)2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
20222023 = 

Rješenje:  
Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022 dobijamo da je 1
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1
𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 − 1

𝑎𝑎 = 1
𝑏𝑏 + 1

𝑐𝑐 

𝑎𝑎 − (𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

𝑎𝑎 − 𝑎𝑎 − (𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

−(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

𝑐𝑐 + 𝑏𝑏
𝑏𝑏𝑐𝑐 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐

𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) [ 1
𝑏𝑏𝑐𝑐 + 1

𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)] = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) [𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) + 𝑏𝑏𝑐𝑐
𝑎𝑎𝑏𝑏𝑐𝑐(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) ] = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) + 𝑏𝑏𝑐𝑐] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 + 𝑏𝑏𝑐𝑐] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏)] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)(𝑎𝑎 + 𝑐𝑐)(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) = 0. 

Razlikujemo tri slučaja: 
1) 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0  ⇒ 𝑎𝑎 = −𝑏𝑏;   2) 𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 0 ⇒ 𝑎𝑎 = −𝑐𝑐;    
3)  𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 0 ⇒ 𝑏𝑏 = −𝑐𝑐. 

1) Uvrstimo 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 u uslov zadatka 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022. Dobićemo 
0 + 𝑐𝑐 = 2022 ⇒ 𝑐𝑐 = 2022. Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑏𝑏𝑑𝑑𝑑𝑑𝑎𝑎𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑎𝑎 = − 𝑏𝑏.  
Kako je 𝑐𝑐 = 2022, imamo:  

1
𝑎𝑎2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
𝑐𝑐2023 = 1
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𝑏𝑏2023 + 1
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𝑏𝑏2023 + 1
20222023 = 



  Dijagonala 9

Rješenje:  
Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022 dobijamo da je 1

𝑎𝑎+𝑏𝑏+𝑐𝑐 = 1
2022, a kako je po uslovu 

zadatka 1
𝑎𝑎 + 1

𝑏𝑏 + 1
𝑐𝑐 = 1

2022, imamo jednakost 1
𝑎𝑎+𝑏𝑏+𝑐𝑐 = 1

𝑎𝑎 + 1
𝑏𝑏 + 1

𝑐𝑐. 
Transformacijom dobijamo: 

1
𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 − 1

𝑎𝑎 = 1
𝑏𝑏 + 1

𝑐𝑐 

𝑎𝑎 − (𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

𝑎𝑎 − 𝑎𝑎 − (𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

−(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)
𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 𝑐𝑐 + 𝑏𝑏

𝑏𝑏𝑐𝑐  

𝑐𝑐 + 𝑏𝑏
𝑏𝑏𝑐𝑐 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐

𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) [ 1
𝑏𝑏𝑐𝑐 + 1

𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)] = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) [𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) + 𝑏𝑏𝑐𝑐
𝑎𝑎𝑏𝑏𝑐𝑐(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) ] = 0 

(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐) + 𝑏𝑏𝑐𝑐] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑐𝑐 + 𝑏𝑏𝑐𝑐] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)[𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑐𝑐(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏)] = 0 
(𝑏𝑏 + 𝑐𝑐)(𝑎𝑎 + 𝑐𝑐)(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) = 0. 

Razlikujemo tri slučaja: 
1) 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0  ⇒ 𝑎𝑎 = −𝑏𝑏;   2) 𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 0 ⇒ 𝑎𝑎 = −𝑐𝑐;    
3)  𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 0 ⇒ 𝑏𝑏 = −𝑐𝑐. 

1) Uvrstimo 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 u uslov zadatka 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022. Dobićemo 
0 + 𝑐𝑐 = 2022 ⇒ 𝑐𝑐 = 2022. Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑏𝑏𝑑𝑑𝑑𝑑𝑎𝑎𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑎𝑎 = − 𝑏𝑏.  
Kako je 𝑐𝑐 = 2022, imamo:  

1
𝑎𝑎2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
𝑐𝑐2023 = 1

𝑎𝑎2023 + 1
𝑏𝑏2023 + 1

20222023 = 

= 1
(−𝑏𝑏)2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
20222023 = 

= 1
(−1)2023𝑏𝑏2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
20222023 = 1

−𝑏𝑏2023 + 1
𝑏𝑏2023 + 1

20222023 

= − 1
𝑏𝑏2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
20222023 = 1

20222023 

2) Ako zamijenimo 𝑎𝑎 + 𝑐𝑐 = 0 u uslov zadatka 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022, 
dobićemo: 
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1
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20222023 

3) Ako zamijenimo 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 0 u uslov zadatka 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022, 
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1
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20222023 

Dakle,  u skupu realnih brojeva je    1
𝑎𝑎2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
𝑐𝑐2023 = 1

20222023.      

Snežana Irić, JU OŠ „Maksim Gorki“, Podgorica 
 

Rješenje:  
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𝑎𝑎+𝑏𝑏+𝑐𝑐 = 1
2022, a kako je po uslovu 

zadatka 1
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1) Uvrstimo 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 u uslov zadatka 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 2022. Dobićemo 
0 + 𝑐𝑐 = 2022 ⇒ 𝑐𝑐 = 2022. Iz 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 = 0 𝑑𝑑𝑑𝑑𝑏𝑏𝑑𝑑𝑑𝑑𝑎𝑎𝑑𝑑𝑑𝑑 𝑎𝑎 = − 𝑏𝑏.  
Kako je 𝑐𝑐 = 2022, imamo:  

1
𝑎𝑎2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
𝑐𝑐2023 = 1

𝑎𝑎2023 + 1
𝑏𝑏2023 + 1

20222023 = 

= 1
(−𝑏𝑏)2023 + 1

𝑏𝑏2023 + 1
20222023 = 

AKTIVNOSTI UNMCG

Na okruglom stolu Sindikata prosvjete Crne Gore i profesionalnih strukov-
nih udruženja nastavnika Crne Gore pod nazivom „Partnerstvo za bolji 

status prosvjetnih radnika“, 15. decembra 2022. godine bilo je zastupljeno i 
naše udruženje. Predstavnici strukovnih udruženja su upoznali s radom, pro-
blemima i projektima prisutne i razmijenili iskustva.

Dogovoreno je da predstavnici strukovnih udruženja upoznaju članstvo s 
predlozima koji su iznijeti na okruglom stolu a odnose se na osnivanje Unije 
strukovnih udruženja. Postignut je dogovor da se profesionalna udruženja na-
stavnika ponovo sastanu početkom 2023. godine.

Okrugli sto na temu „Unapređivanje standarda  kompetencija nastavnika”, 
koji je održan u Zavodu za školstvo krajem decembra prošle godine, pri-

vukao je veliku pažnju. Pored predstavnika našeg udruženja, tu su bili i pred-
stavnici ostalih strukovnih udruženja nastavnika kao i predstavnici instituci-
ja obrazovanja. Zaključak okruglog stola je da standarde kompetencija treba 
ažurirati pa su prisutni  prihvatili predlog da postojeće standarde analiziraju i 
sugestije dostave Zavodu za školstvo Crne Gore.
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Dr Goran Šuković 
Rješavanje problema propagacijom unazad (backtracking) 

  
Jedan od načina rješavanja zadataka je takozvana „gola sila” (engl. brute 

force). Takav algoritam rješava zadatak isprobavanjem svih mogućnosti, 
jednu po jednu, dok ne pronađe rješenje, ili dok ne ustanovi da nijedna mogu-
ćnost nije rješenje. Složenost ovakvog algoritma je veoma velika  i najčešće 
je proporcionalna veličini ulaza. Ovi algoritmi su veoma jednostavni, ali i 
veoma spori.   

Pokazaćemo na jednom primjeru kako izgleda rješavanje primjenom 
„brute force” algoritma.  Potrebno je postaviti 𝑛𝑛 kraljica na šahovsku tablu 
dimenzija 𝑛𝑛 x 𝑛𝑛, tako da se međusobno ne napadaju. Jedno moguće rješenje 
je sljedeće: rekurzivno postavljamo kraljice, pri čemu svaku novu kraljicu 
pokušamo da postavimo na prvo slobodno polje. Kada postavimo sve kraljice, 
onda provjerimo da li se neke dvije međusobno napadaju.  

Jasno je da ovo rješenje nije najbolje, jer isprobava i mogućnosti kada se 
više kraljica nalaze u istom redu, koloni ili dijagonali (prisjetite se kako se 
kraljica kreće po šahovskoj tabli). Takođe, ako postavimo kraljicu tako da ona 
napada već postavljene kraljice, jasno je da nema smisla nastaviti sa doda-
vanjem novih kraljica.  

Drugo rješenje je sljedeće: postavljamo u svakoj koloni po jednu kraljicu 
i svaki put kada novopostavljena kraljica „naruši pravila” tj. napada neku 
kraljicu, vratimo se korak unazad tj. na ispravan raspored kraljica i pokušamo 
sa drugom pozicijom kraljice. Ova ideja je osnova algoritma poznatog kao 
„propagacija unazad” ili „pretraživanje sa vraćanjem” (engl. „backtracking”). 

Backtracking je tehnika koja postepeno rekurzivno, isprobavajući sve 
mogućnosti kao „brute force”,  gradi rješenje ali uklanja ona rješenja koja na-
ruše ograničenja. Možemo ga smatrati unaprijeđenom verzijom „brute force” 
algoritma. Definicija na Wikipediji je: backtracking se može definisati kao 
opšta algoritamska tehnika koja razmatra pretragu svih mogućih kombinacija 
da bi riješila problem. Bactracking se može posmatrati kao algoritam koji 
prolazi sva stanja problema, najčešće rekurzivno, pri čemu se prekida sa 
pretraživanjem ako se ustanovi da nema svrhe pretraživati dalje. Možemo ga 
predstaviti sljedećim pseudokodom:  

function Backtracking(trenutnoStanje)  
 if NarušavaOgraničenja(trenutnoStanje) then  
  return  
 end if  
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function Backtracking(trenutnoStanje)  
 if NarušavaOgraničenja(trenutnoStanje) then  
  return  
 end if   
 if JesteRješenje(trenutnoStanje) then    

  Prikaži(trenutnoStanje) 
  end if  
 
 while PostojiSljedećeStanje(trenutnoStanje)do  
  nextState = SljedećeStanje(trenutnoStanje)  

  Backtracking(trenutnoStanje)  
 end while  
end function 
 
Ova tehnika se može koristiti kod više tipova problema. Na primjer, može 

se ispitati da li postoji rješenje ili ne. Često se koristi kod problema optimi-
zacije tj, pronalaženja najboljeg rješenja. Takođe, pretraživanje sa vraćanjem 
se može koristiti i za zadatke nabrajanja tj. prikazivanja svih rješenja. Na 
primjer, možemo prikazati sve rasporede 𝑛𝑛 kraljica na tabli 𝑛𝑛 x 𝑛𝑛.  

Primijetimo da je drugo predloženo rješenje za n kraljica u stvari primjena 
pretraživanja sa vraćanjem. Postavljamo postepeno jednu po jednu kraljicu, 
po jednu u koloni, od prve kolone. Kada postavimo kraljicu, odmah provje-
ravamo da li napada neke od ranije postavljenih kraljica. Ako u trenutnoj 
koloni nađemo red za koji nema napadanja, označimo taj red i kolonu kao dio 
rješenja i rekurzivno nastavljamo sa sljedećom kolonom. Ako takav red ne 
postoji, vraćamo se korak unazad.  

 
/* N kraljica - backtracking */ 
 
#include <bits/stdc++.h> 
#define N 4 
using namespace std; 
 
/* stampanje rjesenja */ 
void stampa(int tabla[N][N]) 
{ 
 for (int i = 0; i < N; i++) { 
  for (int j = 0; j < N; j++) 
  if(tabla[i][j]) 
   cout << "Q "; 
  else cout<<". "; 
  cout << endl; 
 } 
} 
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/* Provjera da li kraljica moze biti postavljena na polje 
tabla[red][kol]. 
Pretpostavljamo da je vec postavljeno kol 
kraljica u kolonama od 0 do kol-1. 
*/ 
bool neNapada(int tabla[N][N], int red, int kol) 
{ 
 int i, j; 
 
 /* da li su u istom redu */ 
 for (i = 0; i < kol; i++) 
  if (tabla[red][i]) 
   return false; 
 
 /* provjera jedne dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; i >= 0 && j >= 0; i--, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 
 /* provjera druge dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; j >= 0 && i < N; i++, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 return true; 
} 
 
/* Rekurzivna funkcija  */ 
bool kraljice(int tabla[N][N], int kol) 
{ 
 /* osnovni slucaj: ako su sve kraljice 
 postavljene ,vracamo true */ 
 if (kol >= N) 
  return true; 
 

/* Posmatramo kolonu kol i pokusavamo da postavimo  
kraljicu u sve redove te kolone, jedan po jedan */ 

 for (int i = 0; i < N; i++) { 
  /* Da li moze u polje tabla[i][kol] */ 
  if (neNapada(tabla, i, kol)) { 
   /* Postavimo kraljicu na polje  

tabla[i][kol] */ 
   tabla[i][kol] = 1; 
   /* rekurzivno provjeravamo ostale kolone*/ 
   if (kraljice(tabla, kol + 1)) 
    return true; 
 

/* Provjera da li kraljica moze biti postavljena na polje 
tabla[red][kol]. 
Pretpostavljamo da je vec postavljeno kol 
kraljica u kolonama od 0 do kol-1. 
*/ 
bool neNapada(int tabla[N][N], int red, int kol) 
{ 
 int i, j; 
 
 /* da li su u istom redu */ 
 for (i = 0; i < kol; i++) 
  if (tabla[red][i]) 
   return false; 
 
 /* provjera jedne dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; i >= 0 && j >= 0; i--, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 
 /* provjera druge dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; j >= 0 && i < N; i++, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 return true; 
} 
 
/* Rekurzivna funkcija  */ 
bool kraljice(int tabla[N][N], int kol) 
{ 
 /* osnovni slucaj: ako su sve kraljice 
 postavljene ,vracamo true */ 
 if (kol >= N) 
  return true; 
 

/* Posmatramo kolonu kol i pokusavamo da postavimo  
kraljicu u sve redove te kolone, jedan po jedan */ 

 for (int i = 0; i < N; i++) { 
  /* Da li moze u polje tabla[i][kol] */ 
  if (neNapada(tabla, i, kol)) { 
   /* Postavimo kraljicu na polje  

tabla[i][kol] */ 
   tabla[i][kol] = 1; 
   /* rekurzivno provjeravamo ostale kolone*/ 
   if (kraljice(tabla, kol + 1)) 
    return true; 
 



  Dijagonala 13

/* Provjera da li kraljica moze biti postavljena na polje 
tabla[red][kol]. 
Pretpostavljamo da je vec postavljeno kol 
kraljica u kolonama od 0 do kol-1. 
*/ 
bool neNapada(int tabla[N][N], int red, int kol) 
{ 
 int i, j; 
 
 /* da li su u istom redu */ 
 for (i = 0; i < kol; i++) 
  if (tabla[red][i]) 
   return false; 
 
 /* provjera jedne dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; i >= 0 && j >= 0; i--, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 
 /* provjera druge dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; j >= 0 && i < N; i++, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 return true; 
} 
 
/* Rekurzivna funkcija  */ 
bool kraljice(int tabla[N][N], int kol) 
{ 
 /* osnovni slucaj: ako su sve kraljice 
 postavljene ,vracamo true */ 
 if (kol >= N) 
  return true; 
 

/* Posmatramo kolonu kol i pokusavamo da postavimo  
kraljicu u sve redove te kolone, jedan po jedan */ 

 for (int i = 0; i < N; i++) { 
  /* Da li moze u polje tabla[i][kol] */ 
  if (neNapada(tabla, i, kol)) { 
   /* Postavimo kraljicu na polje  

tabla[i][kol] */ 
   tabla[i][kol] = 1; 
   /* rekurzivno provjeravamo ostale kolone*/ 
   if (kraljice(tabla, kol + 1)) 
    return true; 
 

   /* Ako postavljanje na polje tabla[i][kol] 
   ne vodi ka rjesenju, uklanjamo kraljicu 
   sa polja tabla[i][kol] */ 
   tabla[i][kol]=0;// BACKTRACK * korak unazad 
  } 
 } 
 

/* Ako kraljica ne moze biti postavljena ni na jedno 
polje vracamo false */ 

 return false; 
} 
 
/* Pozivamo rekurzivnu funkciju i 
prikazujemo jedno rjesenje. */ 
bool solve() 
{ 
 int tabla[N][N] = { { 0, 0, 0, 0 }, 
       { 0, 0, 0, 0 }, 
       { 0, 0, 0, 0 }, 
       { 0, 0, 0, 0 } }; 
 
 
 if (kraljice(tabla, 0) == true) { 
      stampa(tabla); 
      return true; 
 } 
 
   cout << "Rjesenje ne postoji!"; 
 return false; 
 
} 
 
int main() 
{ 
 solve(); 
 return 0; 
} 
 
Primjer 1: Lavirint posmatramo kao matricu (dvodimenzionalni niz) sa 

M redova i N kolona. Krećemo iz polja (0, 0) a cilj je donje desno polje tj. 
polje (M − 1, N − 1). Možemo se kretati lijevo, desno, gore i dolje (po stranama 
svijeta: sjever, istok, jug i zapad).  

U matrici, 0 označava prepreku a 1 označava polje po kojem se možemo 
kretati. Na primjer, lavirint može biti predstavljem sljedećom matricom: 

/* Provjera da li kraljica moze biti postavljena na polje 
tabla[red][kol]. 
Pretpostavljamo da je vec postavljeno kol 
kraljica u kolonama od 0 do kol-1. 
*/ 
bool neNapada(int tabla[N][N], int red, int kol) 
{ 
 int i, j; 
 
 /* da li su u istom redu */ 
 for (i = 0; i < kol; i++) 
  if (tabla[red][i]) 
   return false; 
 
 /* provjera jedne dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; i >= 0 && j >= 0; i--, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 
 /* provjera druge dijagonale */ 
 for (i = red, j = kol; j >= 0 && i < N; i++, j--) 
  if (tabla[i][j]) 
   return false; 
 return true; 
} 
 
/* Rekurzivna funkcija  */ 
bool kraljice(int tabla[N][N], int kol) 
{ 
 /* osnovni slucaj: ako su sve kraljice 
 postavljene ,vracamo true */ 
 if (kol >= N) 
  return true; 
 

/* Posmatramo kolonu kol i pokusavamo da postavimo  
kraljicu u sve redove te kolone, jedan po jedan */ 

 for (int i = 0; i < N; i++) { 
  /* Da li moze u polje tabla[i][kol] */ 
  if (neNapada(tabla, i, kol)) { 
   /* Postavimo kraljicu na polje  

tabla[i][kol] */ 
   tabla[i][kol] = 1; 
   /* rekurzivno provjeravamo ostale kolone*/ 
   if (kraljice(tabla, kol + 1)) 
    return true; 
 

   /* Ako postavljanje na polje tabla[i][kol] 
   ne vodi ka rjesenju, uklanjamo kraljicu 
   sa polja tabla[i][kol] */ 
   tabla[i][kol]=0;// BACKTRACK * korak unazad 
  } 
 } 
 

/* Ako kraljica ne moze biti postavljena ni na jedno 
polje vracamo false */ 

 return false; 
} 
 
/* Pozivamo rekurzivnu funkciju i 
prikazujemo jedno rjesenje. */ 
bool solve() 
{ 
 int tabla[N][N] = { { 0, 0, 0, 0 }, 
       { 0, 0, 0, 0 }, 
       { 0, 0, 0, 0 }, 
       { 0, 0, 0, 0 } }; 
 
 
 if (kraljice(tabla, 0) == true) { 
      stampa(tabla); 
      return true; 
 } 
 
   cout << "Rjesenje ne postoji!"; 
 return false; 
 
} 
 
int main() 
{ 
 solve(); 
 return 0; 
} 
 
Primjer 1: Lavirint posmatramo kao matricu (dvodimenzionalni niz) sa 

M redova i N kolona. Krećemo iz polja (0, 0) a cilj je donje desno polje tj. 
polje (M − 1, N − 1). Možemo se kretati lijevo, desno, gore i dolje (po stranama 
svijeta: sjever, istok, jug i zapad).  

U matrici, 0 označava prepreku a 1 označava polje po kojem se možemo 
kretati. Na primjer, lavirint može biti predstavljem sljedećom matricom: 
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8.  Iz skupa A = {2
3 , 1

5 , 4
2 , 6

5 , 3
3 , 15

2 , 7
8 , 17

20 , 5
5 , 8

4 , 7
7} izdvojiti: 

a) prave razlomke;         b) neprave razlomke;  
c) razlomke jednake 1;  d) razlomke jednake 2. 

9. Napisati u obliku nesvodljivog razlomka:  a) 15 min = _______ h;  
 b) 50 min  =  _______ h;   c) 28 cm = _____ m;   d) 750 m = ______ km. 
10. Napisati 6 razlomaka koji se na brojevnoj polupravoj nalaze između 

razlomaka 3
4  i 4

5 . 

11. Proširiti razlomke 3
5, 9

10,  5
6,  52 i 15

16   tako da svaki od njih ima brojilac 45 a 
zatim ih poređati po veličini. 

12. Poređati razlomke 2
3,  5

9,  1
2,  5

6 i 7
18 od najvećeg do najmanjeg svodeći ih na 

isti imenilac. 

13. Milan je potrošio 5
8 svoje ušteđevine i kupio jaknu od 90 eura. Koliko je 

imao ušteđevine? Koliko mu je ostalo? 

Prijedlog drugog pismenog zadatka 
I grupa 

1. a) Od 25 eura, koliko je Risto imao, potrošio je 
3
5 , a  

1
2 ostatka je pozajmio drugu.     

Koliko mu je još ostalo?                  b) Od kog broja 89 iznosi 72? 

2. Na brojevnoj polupravoj, prikazati sljedeće razlomke: 
5
3 , 1

2 , 11
6 , 3

3 , 6
2 i 5

2, 
a potom te razlomke poređati od najmanjeg do najvećeg. 

3. Dati su uglovi: α = 39° 42′ 43″ i β = 47° 38′ 26″.  
Izračunati: a) 2α − β;           b) β : 2;           c) komplement ugla β . 

4. Dopuniti: a) 6° = _______ ′ ;  b) 200′ = _____°_____′;    
c) 3′12″ = _____″;  d) 7500″ = _____°____′. 

5.  Odrediti nepoznate uglove sa slike: 
 

1 0 0 0 
1 1 0 1 
0 1 0 0 
1 1 1 1 

 
Jedno moguće rješenje je:  
1 0 0 0 
1 1 0 0 
0 1 0 0 
0 1 1 1 

Zadatak možemo riješiti tako što napišemo rekurzivnu funkciju koja će 
kreirati putanju polje po polje i provjeravati da li putanja dolazi do ciljnog po-
lja. Ako ne dolazi, vraćamo se korak unazad (backtrack) i pokušamo sa dru-
gom putanjom. Algoritam je sledeći:    

1. Kreiramo matricu rješenja sol i popunimo je nulama. 
2. Kreiramo rekurzivnu funkciju čiji su argumenti matrica sol, izlazna 

matrica out i pozicija (i, j).  
3. Ako je pozicija izvan matrice ili nije validna, vraćamo se iz funkcije.  
4. Označimo poziciju out[i][j] sa 1 i provjerimo da li je trenutna pozicija 

cilj. Ako jeste cilj, štampamo matricu out i vratimo se iz funkcije.  
5. Rekurzivno pozivamo funkciju sa pozicijama (i+1, j), (i−1, j), (i, j−1) 

i (i, j+1). 
6. Ako nijedan od rekurzivnih poziva ne vrati true za poziciju (i, j), ozna-

čimo polje out[i][j] sa 0. 

 Pokušajte samostalno da riješite zadatak na osnovu datog algoritma.    
 
Zadaci za vježbanje 
 
1. Dat je skup nenegativnih cijelih brojeva i cio broj K. Potrebno je odre-

diti podskup elemenata datog skupa čiji je zbir jednak broju K.  
2. Pokušajte da riješite problem n kraljica ili lavirint tako da se štampaju 

sva rješenja, a ne samo jedno. 
 

1 0 0 0 
1 1 0 1 
0 1 0 0 
1 1 1 1 

 
Jedno moguće rješenje je:  
1 0 0 0 
1 1 0 0 
0 1 0 0 
0 1 1 1 

Zadatak možemo riješiti tako što napišemo rekurzivnu funkciju koja će 
kreirati putanju polje po polje i provjeravati da li putanja dolazi do ciljnog po-
lja. Ako ne dolazi, vraćamo se korak unazad (backtrack) i pokušamo sa dru-
gom putanjom. Algoritam je sledeći:    

1. Kreiramo matricu rješenja sol i popunimo je nulama. 
2. Kreiramo rekurzivnu funkciju čiji su argumenti matrica sol, izlazna 

matrica out i pozicija (i, j).  
3. Ako je pozicija izvan matrice ili nije validna, vraćamo se iz funkcije.  
4. Označimo poziciju out[i][j] sa 1 i provjerimo da li je trenutna pozicija 

cilj. Ako jeste cilj, štampamo matricu out i vratimo se iz funkcije.  
5. Rekurzivno pozivamo funkciju sa pozicijama (i+1, j), (i−1, j), (i, j−1) 

i (i, j+1). 
6. Ako nijedan od rekurzivnih poziva ne vrati true za poziciju (i, j), ozna-

čimo polje out[i][j] sa 0. 

 Pokušajte samostalno da riješite zadatak na osnovu datog algoritma.    
 
Zadaci za vježbanje 
 
1. Dat je skup nenegativnih cijelih brojeva i cio broj K. Potrebno je odre-

diti podskup elemenata datog skupa čiji je zbir jednak broju K.  
2. Pokušajte da riješite problem n kraljica ili lavirint tako da se štampaju 

sva rješenja, a ne samo jedno. 
 

1 0 0 0 
1 1 0 1 
0 1 0 0 
1 1 1 1 

 
Jedno moguće rješenje je:  
1 0 0 0 
1 1 0 0 
0 1 0 0 
0 1 1 1 

Zadatak možemo riješiti tako što napišemo rekurzivnu funkciju koja će 
kreirati putanju polje po polje i provjeravati da li putanja dolazi do ciljnog po-
lja. Ako ne dolazi, vraćamo se korak unazad (backtrack) i pokušamo sa dru-
gom putanjom. Algoritam je sledeći:    

1. Kreiramo matricu rješenja sol i popunimo je nulama. 
2. Kreiramo rekurzivnu funkciju čiji su argumenti matrica sol, izlazna 

matrica out i pozicija (i, j).  
3. Ako je pozicija izvan matrice ili nije validna, vraćamo se iz funkcije.  
4. Označimo poziciju out[i][j] sa 1 i provjerimo da li je trenutna pozicija 

cilj. Ako jeste cilj, štampamo matricu out i vratimo se iz funkcije.  
5. Rekurzivno pozivamo funkciju sa pozicijama (i+1, j), (i−1, j), (i, j−1) 

i (i, j+1). 
6. Ako nijedan od rekurzivnih poziva ne vrati true za poziciju (i, j), ozna-

čimo polje out[i][j] sa 0. 

 Pokušajte samostalno da riješite zadatak na osnovu datog algoritma.    
 
Zadaci za vježbanje 
 
1. Dat je skup nenegativnih cijelih brojeva i cio broj K. Potrebno je odre-

diti podskup elemenata datog skupa čiji je zbir jednak broju K.  
2. Pokušajte da riješite problem n kraljica ili lavirint tako da se štampaju 

sva rješenja, a ne samo jedno. 
 

Zadaci Za vježbu
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8.  Iz skupa A = {2
3 , 1

5 , 4
2 , 6

5 , 3
3 , 15

2 , 7
8 , 17

20 , 5
5 , 8

4 , 7
7} izdvojiti: 

a) prave razlomke;         b) neprave razlomke;  
c) razlomke jednake 1;  d) razlomke jednake 2. 

9. Napisati u obliku nesvodljivog razlomka:  a) 15 min = _______ h;  
 b) 50 min  =  _______ h;   c) 28 cm = _____ m;   d) 750 m = ______ km. 
10. Napisati 6 razlomaka koji se na brojevnoj polupravoj nalaze između 

razlomaka 3
4  i 4

5 . 

11. Proširiti razlomke 3
5, 9

10,  5
6,  52 i 15

16   tako da svaki od njih ima brojilac 45 a 
zatim ih poređati po veličini. 

12. Poređati razlomke 2
3,  5

9,  1
2,  5

6 i 7
18 od najvećeg do najmanjeg svodeći ih na 

isti imenilac. 

13. Milan je potrošio 5
8 svoje ušteđevine i kupio jaknu od 90 eura. Koliko je 

imao ušteđevine? Koliko mu je ostalo? 

Prijedlog drugog pismenog zadatka 
I grupa 

1. a) Od 25 eura, koliko je Risto imao, potrošio je 
3
5 , a  

1
2 ostatka je pozajmio drugu.     

Koliko mu je još ostalo?                  b) Od kog broja 89 iznosi 72? 

2. Na brojevnoj polupravoj, prikazati sljedeće razlomke: 
5
3 , 1

2 , 11
6 , 3

3 , 6
2 i 5

2, 
a potom te razlomke poređati od najmanjeg do najvećeg. 

3. Dati su uglovi: α = 39° 42′ 43″ i β = 47° 38′ 26″.  
Izračunati: a) 2α − β;           b) β : 2;           c) komplement ugla β . 

4. Dopuniti: a) 6° = _______ ′ ;  b) 200′ = _____°_____′;    
c) 3′12″ = _____″;  d) 7500″ = _____°____′. 

5.  Odrediti nepoznate uglove sa slike: 
 

ZADACI ZA VJEŽBU 

VI RAZRED 

Razlomci. Osna i centralna simetrija. 
1. Izračunati: 

a)  11
30 +  7

30 ;     b) 9
14 − 6

14 ;      c) 3
8 +  5

6;      d) 79 − 1
4 ;     e) 23 + 3

4 + 4
5 ;      

f) ( 7
13 +  4

13 ) − ( 2
13 + 9

13);     g) ( 4
5 – 1

2 ) + ( 14 + 2
5 ).     

2. Izračunati: 

a)  5 5
8 + 4 3

4 ;   b)  4 4
15 − 2 2

5;   c) 9 − 5
12 ;    d)  38 + 5 7

10 ;    e) 5 − 1 2
5 ; 

 f)  4 4
7 − 2 1

3 ;    g) (7 3
8 − 17

9 ) + 2 19
72 ;    h) (12 3

4 + 5 1
2 − 7 3

5) − 1 7
8 . 

3. Brojeve u decimalnom zapisu zapisati u obliku nesvodljivog razlomka. 
Decimalni 
broj 0,2 3,56 10,9 8,016 4,95 2,015 0,47 5,375 

𝑎𝑎
𝑏𝑏         

4. Proširivanjem imenioca na dekadnu jedinicu izraziti razlomke u decimal-
nom zapisu: 12 , 3 3

4 , 21
50 , 1 7

25 , 5 31
500 , 7

8. 

5. Izračunati:  a) (3,4 – 2,75) + 5 1
2 ;   b) (7,2 – 3,04) – (2 – 1,23);     

c) 5 3
5 − (2 1

20 + 1,128);   d) (8,2 − 2 1
2) − (4 2

5 − 1,6);     
e) 4 1

3 −1 3
5 − 0,375;   f) 45 + [( 7

10 + 1
4 + 1

2) − (1
2 + 1

5)]. 
6. Od razlike brojeva 7 2

15 i 2,3 oduzeti razliku brojeva 1,4 i 7
30 . 

7. a) Zaokružiti na dvije decimale: 3,456; 2,2398; 23,006; 2,991; 2,2345. 
 b) Brojeve iz zadatka pod a) poređati od najmanjeg do najvećeg. 
8. Riješiti jednačine: a) 4

3 + 𝑥𝑥 = 5
2;   b)  𝑥𝑥 − 14,7 = 8,9 + 0,5;     

c) 7 2
5 − 𝑥𝑥 = 3,6;   d) (7 1

2 − 𝑥𝑥) + 3,2 = 5,7;  
e) 0,75 − (0,05 + 𝑥𝑥) = 0,1. 

9. Riješiti nejednačine i skup rješenja prikazati na brojevnoj polupravoj:  
a) 8 − 𝑥𝑥 > 1 2

3;    b) 𝑥𝑥 + 2
3 < 5

6 ;    c) 𝑥𝑥 − 11,7 ≥ 4,8;   
d) 12 − (41

9 + 𝑥𝑥) > 4,25. 
10. Od kojeg broja treba oduzeti razliku brojeva 10 1

2 i 4 1
4, da bi se dobio broj 

ne manji od 6,1? 

ZADACI ZA VježbU

VI  razred
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11. Za rješavanje domaćih zadataka iz matematike Kseniji je bilo potrebno 4
5 

h, iz engleskog  1
10 h više nego iz matematike, a iz biologije 14 h manje nego 

iz matematike i biologije zajedno. Koliko ukupno vremena je Ksenija ra-
dila domaće zadatke? 

12. Nacrtati proizvoljan trougao ABC i preslikati ga osnom simetrijom u od-
nosu na pravu t koja siječe stranice AC i AB. 

13. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5,5 cm i 3 cm, pa ga pres-
likati centralnom simetrijom u odnosu na tačku S koja je na stranici BC. 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati:  a) 7
6 +  11

6 ;    b) 98 − 3
5;    c) 4 1

12 − 1 7
8;   d) 26,12 – 3,739;   

e) 10 − (3 1
2 + 4 2

3).          
2. a) Izračunati: (0,6  +  7 3

20) − (6,875 −  3 4
5 ), prevodeći razlomke u     

    decimalne brojeve;       
b) Za koliko je zbir brojeva 25

7  i 1,5 veći od njihove razlike? 

3. Riješiti jednačine:  a) 𝑥𝑥 + 6,3 = 8 56 ;       b) 8 5
6 − (𝑥𝑥 + 2,2) = 5 3

4 . 
4. Riješiti nejednačine: a) 6 5

12 − 𝑥𝑥 < 3 1
2;    b) (x + 8 11

18) − 3,5 > 11 2
3 . 

5. Sanja je pročitala jednu knjigu za četiri dana. Prvog dana je pročitala 1
3 

knjige, drugog dana 1
5 knjige, trećeg dana 6

15 knjige i četvrtog dana pre-
ostalih 16 stranica. Koliko stranica ima knjiga? 

6. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5 cm i 2,5 cm i preslikati ga 
osnom simetrijom u odnosu na pravu p koja sadrži jedno tjeme tog pravo-
ugaonika.  

II grupa 

1. Izračunati:  a) 29 +  4
9;     b) 9

10 − 3
4;     c) 4 1

3 − 1 3
5;    d) 23,09 – 4,517;   

e) 12 − (5 2
3 + 1 1

2).          
2. a) Izračunati (5 7

8 +  3,8) − (2 3
5 –  0,15), prevodeći decimalne brojeve u  

     razlomke;      
b) Za koliko je zbir brojeva  33

5  i 2,5  veći od njihove razlike? 

Prijedlog trećeg pismenog zadatka

I  grupa

11. Za rješavanje domaćih zadataka iz matematike Kseniji je bilo potrebno 4
5 

h, iz engleskog  1
10 h više nego iz matematike, a iz biologije 14 h manje nego 

iz matematike i biologije zajedno. Koliko ukupno vremena je Ksenija ra-
dila domaće zadatke? 

12. Nacrtati proizvoljan trougao ABC i preslikati ga osnom simetrijom u od-
nosu na pravu t koja siječe stranice AC i AB. 

13. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5,5 cm i 3 cm, pa ga pres-
likati centralnom simetrijom u odnosu na tačku S koja je na stranici BC. 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati:  a) 7
6 +  11

6 ;    b) 98 − 3
5;    c) 4 1

12 − 1 7
8;   d) 26,12 – 3,739;   

e) 10 − (3 1
2 + 4 2

3).          
2. a) Izračunati: (0,6  +  7 3

20) − (6,875 −  3 4
5 ), prevodeći razlomke u     

    decimalne brojeve;       
b) Za koliko je zbir brojeva 25

7  i 1,5 veći od njihove razlike? 

3. Riješiti jednačine:  a) 𝑥𝑥 + 6,3 = 8 56 ;       b) 8 5
6 − (𝑥𝑥 + 2,2) = 5 3

4 . 
4. Riješiti nejednačine: a) 6 5

12 − 𝑥𝑥 < 3 1
2;    b) (x + 8 11

18) − 3,5 > 11 2
3 . 

5. Sanja je pročitala jednu knjigu za četiri dana. Prvog dana je pročitala 1
3 

knjige, drugog dana 1
5 knjige, trećeg dana 6

15 knjige i četvrtog dana pre-
ostalih 16 stranica. Koliko stranica ima knjiga? 

6. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5 cm i 2,5 cm i preslikati ga 
osnom simetrijom u odnosu na pravu p koja sadrži jedno tjeme tog pravo-
ugaonika.  

II grupa 

1. Izračunati:  a) 29 +  4
9;     b) 9

10 − 3
4;     c) 4 1

3 − 1 3
5;    d) 23,09 – 4,517;   

e) 12 − (5 2
3 + 1 1

2).          
2. a) Izračunati (5 7

8 +  3,8) − (2 3
5 –  0,15), prevodeći decimalne brojeve u  

     razlomke;      
b) Za koliko je zbir brojeva  33

5  i 2,5  veći od njihove razlike? 

II  grupa



  Dijagonala 17

11. Za rješavanje domaćih zadataka iz matematike Kseniji je bilo potrebno 4
5 

h, iz engleskog  1
10 h više nego iz matematike, a iz biologije 14 h manje nego 

iz matematike i biologije zajedno. Koliko ukupno vremena je Ksenija ra-
dila domaće zadatke? 

12. Nacrtati proizvoljan trougao ABC i preslikati ga osnom simetrijom u od-
nosu na pravu t koja siječe stranice AC i AB. 

13. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5,5 cm i 3 cm, pa ga pres-
likati centralnom simetrijom u odnosu na tačku S koja je na stranici BC. 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati:  a) 7
6 +  11

6 ;    b) 98 − 3
5;    c) 4 1

12 − 1 7
8;   d) 26,12 – 3,739;   

e) 10 − (3 1
2 + 4 2

3).          
2. a) Izračunati: (0,6  +  7 3

20) − (6,875 −  3 4
5 ), prevodeći razlomke u     

    decimalne brojeve;       
b) Za koliko je zbir brojeva 25

7  i 1,5 veći od njihove razlike? 

3. Riješiti jednačine:  a) 𝑥𝑥 + 6,3 = 8 56 ;       b) 8 5
6 − (𝑥𝑥 + 2,2) = 5 3

4 . 
4. Riješiti nejednačine: a) 6 5

12 − 𝑥𝑥 < 3 1
2;    b) (x + 8 11

18) − 3,5 > 11 2
3 . 

5. Sanja je pročitala jednu knjigu za četiri dana. Prvog dana je pročitala 1
3 

knjige, drugog dana 1
5 knjige, trećeg dana 6

15 knjige i četvrtog dana pre-
ostalih 16 stranica. Koliko stranica ima knjiga? 

6. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5 cm i 2,5 cm i preslikati ga 
osnom simetrijom u odnosu na pravu p koja sadrži jedno tjeme tog pravo-
ugaonika.  

II grupa 

1. Izračunati:  a) 29 +  4
9;     b) 9

10 − 3
4;     c) 4 1

3 − 1 3
5;    d) 23,09 – 4,517;   

e) 12 − (5 2
3 + 1 1

2).          
2. a) Izračunati (5 7

8 +  3,8) − (2 3
5 –  0,15), prevodeći decimalne brojeve u  

     razlomke;      
b) Za koliko je zbir brojeva  33

5  i 2,5  veći od njihove razlike? 

3. Riješiti jednačine:  a) 𝑥𝑥 + 1
4 = 3,5;       b) 12,6 – (x + 1 1

5) = 8,6.                      

4. Riješiti nejednačine: a) 9,7 –  x  ≥ 6 1
2;    b) (x + 8 11

18) − 3,5 > 11 2
3. 

5. Od dobijenog džeparca, Balša je potrošio 13 za plaćanje prevoza,  1
  4 za užinu 

i 38 za školski pribor. Ostalo mu je 3 eura. Koliki je bio Balšin džeparac?  
6. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 6 cm i 3,5 cm, pa ga pres-

likati centralnom simetrijom u odnosu na tačku O koja je u unutrašnjosti 
pravougaonika. 

Snežana Knežević, JU OŠ „Radoje Čizmović“, Nikšić 

VII RAZRED 

Trougao. Skup racionalnih brojeva. 

1. Konstruisati trougao čiji su poznati elementi: 
a) AC = 5 cm, BC = 4 cm, γ = 75°;  b)  BC = 6 cm, β = 60°, γ = 45°; 
c) AB = 5 cm, BC = 6 cm, AC = 7 cm; d)   α = 60°, hc = 3 cm, BC = 4 cm.  

2. U oštrouglom trouglu konstruisati: 
a) upisanu kružnicu;   b) opisanu kružnicu;   c) ortocentar;   d) težište.   

3. Visina spuštena na osnovicu jednakokrakog trougla ima dužinu 9 cm. 
Odrediti rastojanje od težišta do centra kružnice upisane u trougao, ako 
poluprečnik upisane kružnice ima dužinu 2 cm.  

4. U pravouglom trouglu sa oštrim uglom od 30°, rastojanje od težišta do 
centra opisane kružnice tog trougla je 2 cm. Izračunati dužinu stranica tog 
trougla ako je njegov obim 22 cm.  

5. Na brojnoj pravoj prikazati tačke A(− 25 ), B(− 11
4  ) i C(3,5) a zatim odrediti 

koordinate: 
a) tačke K koja se dobija pomijeranjem tačke A za 6 jediničnih duži u 

pozitivnom smjeru;  
b) tačke S čija je koordinata broj suprotan koordinati tačke B; 
c) tačke T čija je koordinata jednaka apsolutnoj vrijednosti koordinate 

tačke C.  
6. Poređati racionalne brojeve: − 3

4 ,  − 7
8 , − 4

5: 
a) svođenjem na zajednički imenilac;  
b) svođenjem na zajednički brojilac; 
c) prevođenjem u decimalni oblik. 

7. Izračunati vrijednost izraza: 
a) − 2

3 − 3
7 ;      b) − 3

4 − (+1 1
5);     c) −1,3 − (−2,128); 

VII  razred

11. Za rješavanje domaćih zadataka iz matematike Kseniji je bilo potrebno 4
5 

h, iz engleskog  1
10 h više nego iz matematike, a iz biologije 14 h manje nego 

iz matematike i biologije zajedno. Koliko ukupno vremena je Ksenija ra-
dila domaće zadatke? 

12. Nacrtati proizvoljan trougao ABC i preslikati ga osnom simetrijom u od-
nosu na pravu t koja siječe stranice AC i AB. 

13. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5,5 cm i 3 cm, pa ga pres-
likati centralnom simetrijom u odnosu na tačku S koja je na stranici BC. 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati:  a) 7
6 +  11

6 ;    b) 98 − 3
5;    c) 4 1

12 − 1 7
8;   d) 26,12 – 3,739;   

e) 10 − (3 1
2 + 4 2

3).          
2. a) Izračunati: (0,6  +  7 3

20) − (6,875 −  3 4
5 ), prevodeći razlomke u     

    decimalne brojeve;       
b) Za koliko je zbir brojeva 25

7  i 1,5 veći od njihove razlike? 

3. Riješiti jednačine:  a) 𝑥𝑥 + 6,3 = 8 56 ;       b) 8 5
6 − (𝑥𝑥 + 2,2) = 5 3

4 . 
4. Riješiti nejednačine: a) 6 5

12 − 𝑥𝑥 < 3 1
2;    b) (x + 8 11

18) − 3,5 > 11 2
3 . 

5. Sanja je pročitala jednu knjigu za četiri dana. Prvog dana je pročitala 1
3 

knjige, drugog dana 1
5 knjige, trećeg dana 6

15 knjige i četvrtog dana pre-
ostalih 16 stranica. Koliko stranica ima knjiga? 

6. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 5 cm i 2,5 cm i preslikati ga 
osnom simetrijom u odnosu na pravu p koja sadrži jedno tjeme tog pravo-
ugaonika.  

II grupa 

1. Izračunati:  a) 29 +  4
9;     b) 9

10 − 3
4;     c) 4 1

3 − 1 3
5;    d) 23,09 – 4,517;   

e) 12 − (5 2
3 + 1 1

2).          
2. a) Izračunati (5 7

8 +  3,8) − (2 3
5 –  0,15), prevodeći decimalne brojeve u  

     razlomke;      
b) Za koliko je zbir brojeva  33

5  i 2,5  veći od njihove razlike? 

3. Riješiti jednačine:  a) 𝑥𝑥 + 1
4 = 3,5;       b) 12,6 – (x + 1 1

5) = 8,6.                      

4. Riješiti nejednačine: a) 9,7 –  x  ≥ 6 1
2;    b) (x + 8 11

18) − 3,5 > 11 2
3. 

5. Od dobijenog džeparca, Balša je potrošio 13 za plaćanje prevoza,  1
  4 za užinu 

i 38 za školski pribor. Ostalo mu je 3 eura. Koliki je bio Balšin džeparac?  
6. Nacrtati pravougaonik ABCD, čije su stranice 6 cm i 3,5 cm, pa ga pres-

likati centralnom simetrijom u odnosu na tačku O koja je u unutrašnjosti 
pravougaonika. 

Snežana Knežević, JU OŠ „Radoje Čizmović“, Nikšić 

VII RAZRED 

Trougao. Skup racionalnih brojeva. 

1. Konstruisati trougao čiji su poznati elementi: 
a) AC = 5 cm, BC = 4 cm, γ = 75°;  b)  BC = 6 cm, β = 60°, γ = 45°; 
c) AB = 5 cm, BC = 6 cm, AC = 7 cm; d)   α = 60°, hc = 3 cm, BC = 4 cm.  

2. U oštrouglom trouglu konstruisati: 
a) upisanu kružnicu;   b) opisanu kružnicu;   c) ortocentar;   d) težište.   

3. Visina spuštena na osnovicu jednakokrakog trougla ima dužinu 9 cm. 
Odrediti rastojanje od težišta do centra kružnice upisane u trougao, ako 
poluprečnik upisane kružnice ima dužinu 2 cm.  

4. U pravouglom trouglu sa oštrim uglom od 30°, rastojanje od težišta do 
centra opisane kružnice tog trougla je 2 cm. Izračunati dužinu stranica tog 
trougla ako je njegov obim 22 cm.  

5. Na brojnoj pravoj prikazati tačke A(− 25 ), B(− 11
4  ) i C(3,5) a zatim odrediti 

koordinate: 
a) tačke K koja se dobija pomijeranjem tačke A za 6 jediničnih duži u 

pozitivnom smjeru;  
b) tačke S čija je koordinata broj suprotan koordinati tačke B; 
c) tačke T čija je koordinata jednaka apsolutnoj vrijednosti koordinate 

tačke C.  
6. Poređati racionalne brojeve: − 3

4 ,  − 7
8 , − 4

5: 
a) svođenjem na zajednički imenilac;  
b) svođenjem na zajednički brojilac; 
c) prevođenjem u decimalni oblik. 

7. Izračunati vrijednost izraza: 
a) − 2

3 − 3
7 ;      b) − 3

4 − (+1 1
5);     c) −1,3 − (−2,128); 
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d) −31
7 – (4,8 + (−51

2));       e) − 1
2 − (3 − 1 1

4 + 0,2). 
8. Od razlike brojeva 3

5 i −1,5 oduzeti zbir brojeva − 56 i 1
3 umanjen za – 0,4. 

Koji broj se dobija? 

9. Riješiti jednačine: a) −21
8 − x = −12

5 ;         b) −3,6 + 13
4 = − 2

3 − x; 

c) −23
5 − (−55

6 + x) = −7 − (− 1
2 + 0,125). 

10. Koje racionalne brojeve treba oduzeti od razlike brojeva − 1
2 i 6

7 da se 

dobije broj koji nije veći od broja − 5
21 umanjenog za − 1

3 ? 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Dati su brojevi: − 6
 5 ;   1,5; − 1,75; 11

8  i − 3
5. 

a) Poređati ih od najvećeg do najmanjeg.  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti. 
c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  

2. Izračunati vrijednosti izraza:  
M = − 5

8 + 3
5 ,  N = − 2

9 − 1
3 ,  Q =  2,4 – ( 5,6 − ∣ −1 2

3  ∣), 
a zatim za dobijene vrijednosti izračunati M – Q – N.  

3. Od broja −21
6   oduzeti zbir broja 1,5 i razlike brojeva − 1

4  i −0,4. Koji broj 
se dobija? 

4. a)  Riješiti jednačinu  −3 1
2 − (x + 1,8) = − 3,4 – ( −12

3 ). 

b)  Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojevnoj pravoj 
     42

3 − x ˂ 2,2. 

5. a) Konstruisati trougao kome su poznati elementi:  
      AB = 5 cm,  BC = 4 cm i 𝛽𝛽 = 45°. 

b) Konstrusiati trougao sa elementima: AB = 5,5 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i  
AC = 4 cm, pa  kontruisati ortocentar tog trougla. 

II grupa 

1. Dati su brojevi: − 7
 5 ;   1,4;  −1,25; 13

8 ;  − 4
5 . 

a) Poređati ih od najmanjeg do najvećeg;  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti; 

Prijedlog trećeg pismenog zadatka
I  grupa

II  grupa

d) −31
7 – (4,8 + (−51

2));       e) − 1
2 − (3 − 1 1

4 + 0,2). 
8. Od razlike brojeva 3

5 i −1,5 oduzeti zbir brojeva − 56 i 1
3 umanjen za – 0,4. 

Koji broj se dobija? 

9. Riješiti jednačine: a) −21
8 − x = −12

5 ;         b) −3,6 + 13
4 = − 2

3 − x; 

c) −23
5 − (−55

6 + x) = −7 − (− 1
2 + 0,125). 

10. Koje racionalne brojeve treba oduzeti od razlike brojeva − 1
2 i 6

7 da se 

dobije broj koji nije veći od broja − 5
21 umanjenog za − 1

3 ? 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Dati su brojevi: − 6
 5 ;   1,5; − 1,75; 11

8  i − 3
5. 

a) Poređati ih od najvećeg do najmanjeg.  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti. 
c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  

2. Izračunati vrijednosti izraza:  
M = − 5

8 + 3
5 ,  N = − 2

9 − 1
3 ,  Q =  2,4 – ( 5,6 − ∣ −1 2

3  ∣), 
a zatim za dobijene vrijednosti izračunati M – Q – N.  

3. Od broja −21
6   oduzeti zbir broja 1,5 i razlike brojeva − 1

4  i −0,4. Koji broj 
se dobija? 

4. a)  Riješiti jednačinu  −3 1
2 − (x + 1,8) = − 3,4 – ( −12

3 ). 

b)  Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojevnoj pravoj 
     42

3 − x ˂ 2,2. 

5. a) Konstruisati trougao kome su poznati elementi:  
      AB = 5 cm,  BC = 4 cm i 𝛽𝛽 = 45°. 

b) Konstrusiati trougao sa elementima: AB = 5,5 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i  
AC = 4 cm, pa  kontruisati ortocentar tog trougla. 

II grupa 

1. Dati su brojevi: − 7
 5 ;   1,4;  −1,25; 13

8 ;  − 4
5 . 

a) Poređati ih od najmanjeg do najvećeg;  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti; 

d) −31
7 – (4,8 + (−51

2));       e) − 1
2 − (3 − 1 1

4 + 0,2). 
8. Od razlike brojeva 3

5 i −1,5 oduzeti zbir brojeva − 56 i 1
3 umanjen za – 0,4. 

Koji broj se dobija? 

9. Riješiti jednačine: a) −21
8 − x = −12

5 ;         b) −3,6 + 13
4 = − 2

3 − x; 

c) −23
5 − (−55

6 + x) = −7 − (− 1
2 + 0,125). 

10. Koje racionalne brojeve treba oduzeti od razlike brojeva − 1
2 i 6

7 da se 

dobije broj koji nije veći od broja − 5
21 umanjenog za − 1

3 ? 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Dati su brojevi: − 6
 5 ;   1,5; − 1,75; 11

8  i − 3
5. 

a) Poređati ih od najvećeg do najmanjeg.  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti. 
c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  

2. Izračunati vrijednosti izraza:  
M = − 5

8 + 3
5 ,  N = − 2

9 − 1
3 ,  Q =  2,4 – ( 5,6 − ∣ −1 2

3  ∣), 
a zatim za dobijene vrijednosti izračunati M – Q – N.  

3. Od broja −21
6   oduzeti zbir broja 1,5 i razlike brojeva − 1

4  i −0,4. Koji broj 
se dobija? 

4. a)  Riješiti jednačinu  −3 1
2 − (x + 1,8) = − 3,4 – ( −12

3 ). 

b)  Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojevnoj pravoj 
     42

3 − x ˂ 2,2. 

5. a) Konstruisati trougao kome su poznati elementi:  
      AB = 5 cm,  BC = 4 cm i 𝛽𝛽 = 45°. 

b) Konstrusiati trougao sa elementima: AB = 5,5 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i  
AC = 4 cm, pa  kontruisati ortocentar tog trougla. 

II grupa 

1. Dati su brojevi: − 7
 5 ;   1,4;  −1,25; 13

8 ;  − 4
5 . 

a) Poređati ih od najmanjeg do najvećeg;  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti; 



  Dijagonala 19

d) −31
7 – (4,8 + (−51

2));       e) − 1
2 − (3 − 1 1

4 + 0,2). 
8. Od razlike brojeva 3

5 i −1,5 oduzeti zbir brojeva − 56 i 1
3 umanjen za – 0,4. 

Koji broj se dobija? 

9. Riješiti jednačine: a) −21
8 − x = −12

5 ;         b) −3,6 + 13
4 = − 2

3 − x; 

c) −23
5 − (−55

6 + x) = −7 − (− 1
2 + 0,125). 

10. Koje racionalne brojeve treba oduzeti od razlike brojeva − 1
2 i 6

7 da se 

dobije broj koji nije veći od broja − 5
21 umanjenog za − 1

3 ? 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Dati su brojevi: − 6
 5 ;   1,5; − 1,75; 11

8  i − 3
5. 

a) Poređati ih od najvećeg do najmanjeg.  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti. 
c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  

2. Izračunati vrijednosti izraza:  
M = − 5

8 + 3
5 ,  N = − 2

9 − 1
3 ,  Q =  2,4 – ( 5,6 − ∣ −1 2

3  ∣), 
a zatim za dobijene vrijednosti izračunati M – Q – N.  

3. Od broja −21
6   oduzeti zbir broja 1,5 i razlike brojeva − 1

4  i −0,4. Koji broj 
se dobija? 

4. a)  Riješiti jednačinu  −3 1
2 − (x + 1,8) = − 3,4 – ( −12

3 ). 

b)  Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojevnoj pravoj 
     42

3 − x ˂ 2,2. 

5. a) Konstruisati trougao kome su poznati elementi:  
      AB = 5 cm,  BC = 4 cm i 𝛽𝛽 = 45°. 

b) Konstrusiati trougao sa elementima: AB = 5,5 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i  
AC = 4 cm, pa  kontruisati ortocentar tog trougla. 

II grupa 

1. Dati su brojevi: − 7
 5 ;   1,4;  −1,25; 13

8 ;  − 4
5 . 

a) Poređati ih od najmanjeg do najvećeg;  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti; 

c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  
2. Izračunati vrijednosti izraza  M = − 3

5  − 5
6 ,  N = − 2

9 + 1
3  i  

Q = 3,2 – (∣ −1 2
3  ∣ − 0,5),   a zatim za dobijene vrijednosti izračunati  

M – Q + N.  
3. Od broja −31

6  oduzeti razliku broja 1,6 i zbira brojeva − 4
5  i −2,4. Koji 

broj se dobija? 
4. a) Riješiti jednačinu  −4 1

2 + (1,8 − x) =  2,2 – ( −11
3 ). 

b) Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojnoj pravoj   
−53

4 – x ≥ −0,6.   
5. a) Konstruisati trougao čiji su elementi AC = 5 cm,  α = 60°,  γ = 45°;  

b) Konstruisati trougao sa elementima: AB = 6 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i   
    AC = 4,5 cm, pa  oko tog trougla opisati kružnicu.   

 Ljiljana Janičić, JU OŠ „Ratko Žarić“, Nikšić 

VIII RAZRED 

Jednačine. Nejednačine. Pitagorina teorema. 

1. Riješiti jednačine: a) 3𝑥𝑥 + 5 = 12 − 4𝑥𝑥;      b)  3𝑥𝑥 + 8 − 6 = 2𝑥𝑥 + 3;   
c)   5𝑥𝑥 + (2𝑥𝑥 − 4) = 10;      d) 20𝑥𝑥 − 16 = 6 ∙ (4𝑥𝑥 − 5) + 4; 

      e) 8 ∙ (𝑥𝑥 − 2) − 3 ∙ (𝑥𝑥 − 3) = 5 ∙ (2𝑥𝑥 − 1) + 4 ∙ (𝑥𝑥 − 2);
      f) (3𝑥𝑥 − 4) ∙ (2𝑥𝑥 + 5) − (6𝑥𝑥 + 1) ∙ (𝑥𝑥 − 2) = 0.
2. Riješiti jednačine: 

a) 𝟐𝟐𝟐𝟐−𝟓𝟓
𝟒𝟒𝟐𝟐+𝟓𝟓 = − 3

4;  b) 4 − 3𝑥𝑥+1
3 =  2𝑥𝑥−5

2 + 2;  c)  (3𝑥𝑥 − 5)2– (4 + 3𝑥𝑥)2 = 0. 

3. Koji broj treba oduzeti od brojioca i imenioca razlomka 5
6 da bi se dobio 

razlomak 3
4 ? 

4. Zbir tri broja je 208. Drugi broj je za 7 veći od prvog, a treći je za 5 veći 
od drugog. Koji su to brojevi? 

5. Riješiti nejednačine:  a) 8𝑥𝑥 + 3 < 5𝑥𝑥 − 9;  
b)  𝑥𝑥 + (3𝑥𝑥 + (2𝑥𝑥 − (4𝑥𝑥 + 6)))  < 5;   𝑐𝑐)  16 + 2 ∙ (3𝑥𝑥 + 2)  < 2𝑥𝑥 + 2. 

6. Odrediti skup vrijednosti promjenljive x za koje vrijednost zbira 
razlomaka 2𝑥𝑥−3

4  i 𝑥𝑥+2
5   nije manja od 1. 

d) −31
7 – (4,8 + (−51

2));       e) − 1
2 − (3 − 1 1

4 + 0,2). 
8. Od razlike brojeva 3

5 i −1,5 oduzeti zbir brojeva − 56 i 1
3 umanjen za – 0,4. 

Koji broj se dobija? 

9. Riješiti jednačine: a) −21
8 − x = −12

5 ;         b) −3,6 + 13
4 = − 2

3 − x; 

c) −23
5 − (−55

6 + x) = −7 − (− 1
2 + 0,125). 

10. Koje racionalne brojeve treba oduzeti od razlike brojeva − 1
2 i 6

7 da se 

dobije broj koji nije veći od broja − 5
21 umanjenog za − 1

3 ? 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Dati su brojevi: − 6
 5 ;   1,5; − 1,75; 11

8  i − 3
5. 

a) Poređati ih od najvećeg do najmanjeg.  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti. 
c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  

2. Izračunati vrijednosti izraza:  
M = − 5

8 + 3
5 ,  N = − 2

9 − 1
3 ,  Q =  2,4 – ( 5,6 − ∣ −1 2

3  ∣), 
a zatim za dobijene vrijednosti izračunati M – Q – N.  

3. Od broja −21
6   oduzeti zbir broja 1,5 i razlike brojeva − 1

4  i −0,4. Koji broj 
se dobija? 

4. a)  Riješiti jednačinu  −3 1
2 − (x + 1,8) = − 3,4 – ( −12

3 ). 

b)  Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojevnoj pravoj 
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3 − x ˂ 2,2. 

5. a) Konstruisati trougao kome su poznati elementi:  
      AB = 5 cm,  BC = 4 cm i 𝛽𝛽 = 45°. 

b) Konstrusiati trougao sa elementima: AB = 5,5 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i  
AC = 4 cm, pa  kontruisati ortocentar tog trougla. 

II grupa 

1. Dati su brojevi: − 7
 5 ;   1,4;  −1,25; 13

8 ;  − 4
5 . 

a) Poređati ih od najmanjeg do najvećeg;  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti; 

d) −31
7 – (4,8 + (−51

2));       e) − 1
2 − (3 − 1 1

4 + 0,2). 
8. Od razlike brojeva 3

5 i −1,5 oduzeti zbir brojeva − 56 i 1
3 umanjen za – 0,4. 

Koji broj se dobija? 

9. Riješiti jednačine: a) −21
8 − x = −12

5 ;         b) −3,6 + 13
4 = − 2

3 − x; 

c) −23
5 − (−55

6 + x) = −7 − (− 1
2 + 0,125). 

10. Koje racionalne brojeve treba oduzeti od razlike brojeva − 1
2 i 6

7 da se 

dobije broj koji nije veći od broja − 5
21 umanjenog za − 1

3 ? 

Prijedlog III pismenog zadatka 

I grupa 

1. Dati su brojevi: − 6
 5 ;   1,5; − 1,75; 11

8  i − 3
5. 

a) Poređati ih od najvećeg do najmanjeg.  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti. 
c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  

2. Izračunati vrijednosti izraza:  
M = − 5

8 + 3
5 ,  N = − 2

9 − 1
3 ,  Q =  2,4 – ( 5,6 − ∣ −1 2

3  ∣), 
a zatim za dobijene vrijednosti izračunati M – Q – N.  

3. Od broja −21
6   oduzeti zbir broja 1,5 i razlike brojeva − 1

4  i −0,4. Koji broj 
se dobija? 

4. a)  Riješiti jednačinu  −3 1
2 − (x + 1,8) = − 3,4 – ( −12

3 ). 

b)  Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojevnoj pravoj 
     42

3 − x ˂ 2,2. 

5. a) Konstruisati trougao kome su poznati elementi:  
      AB = 5 cm,  BC = 4 cm i 𝛽𝛽 = 45°. 

b) Konstrusiati trougao sa elementima: AB = 5,5 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i  
AC = 4 cm, pa  kontruisati ortocentar tog trougla. 

II grupa 

1. Dati su brojevi: − 7
 5 ;   1,4;  −1,25; 13

8 ;  − 4
5 . 

a) Poređati ih od najmanjeg do najvećeg;  
b) Odrediti njihove apsolutne vrijednosti; 

VIII  razred

c) Odrediti njihove suprotne brojeve.  
2. Izračunati vrijednosti izraza  M = − 3

5  − 5
6 ,  N = − 2

9 + 1
3  i  

Q = 3,2 – (∣ −1 2
3  ∣ − 0,5),   a zatim za dobijene vrijednosti izračunati  

M – Q + N.  
3. Od broja −31

6  oduzeti razliku broja 1,6 i zbira brojeva − 4
5  i −2,4. Koji 

broj se dobija? 
4. a) Riješiti jednačinu  −4 1

2 + (1,8 − x) =  2,2 – ( −11
3 ). 

b) Riješiti nejednačinu i skup rješenja prikazati na brojnoj pravoj   
−53

4 – x ≥ −0,6.   
5. a) Konstruisati trougao čiji su elementi AC = 5 cm,  α = 60°,  γ = 45°;  

b) Konstruisati trougao sa elementima: AB = 6 cm, ∢𝐴𝐴 = 120 i   
    AC = 4,5 cm, pa  oko tog trougla opisati kružnicu.   

 Ljiljana Janičić, JU OŠ „Ratko Žarić“, Nikšić 

VIII RAZRED 

Jednačine. Nejednačine. Pitagorina teorema. 

1. Riješiti jednačine: a) 3𝑥𝑥 + 5 = 12 − 4𝑥𝑥;      b)  3𝑥𝑥 + 8 − 6 = 2𝑥𝑥 + 3;   
c)   5𝑥𝑥 + (2𝑥𝑥 − 4) = 10;      d) 20𝑥𝑥 − 16 = 6 ∙ (4𝑥𝑥 − 5) + 4; 

      e) 8 ∙ (𝑥𝑥 − 2) − 3 ∙ (𝑥𝑥 − 3) = 5 ∙ (2𝑥𝑥 − 1) + 4 ∙ (𝑥𝑥 − 2);
      f) (3𝑥𝑥 − 4) ∙ (2𝑥𝑥 + 5) − (6𝑥𝑥 + 1) ∙ (𝑥𝑥 − 2) = 0.
2. Riješiti jednačine: 

a) 𝟐𝟐𝟐𝟐−𝟓𝟓
𝟒𝟒𝟐𝟐+𝟓𝟓 = − 3

4;  b) 4 − 3𝑥𝑥+1
3 =  2𝑥𝑥−5

2 + 2;  c)  (3𝑥𝑥 − 5)2– (4 + 3𝑥𝑥)2 = 0. 

3. Koji broj treba oduzeti od brojioca i imenioca razlomka 5
6 da bi se dobio 

razlomak 3
4 ? 

4. Zbir tri broja je 208. Drugi broj je za 7 veći od prvog, a treći je za 5 veći 
od drugog. Koji su to brojevi? 

5. Riješiti nejednačine:  a) 8𝑥𝑥 + 3 < 5𝑥𝑥 − 9;  
b)  𝑥𝑥 + (3𝑥𝑥 + (2𝑥𝑥 − (4𝑥𝑥 + 6)))  < 5;   𝑐𝑐)  16 + 2 ∙ (3𝑥𝑥 + 2)  < 2𝑥𝑥 + 2. 

6. Odrediti skup vrijednosti promjenljive x za koje vrijednost zbira 
razlomaka 2𝑥𝑥−3

4  i 𝑥𝑥+2
5   nije manja od 1. 
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7. Katete pravouglog trougla su 𝑎𝑎 = 12 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝑏𝑏 = 5 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati obim i 
površinu tog trougla, a zatim izračunati dužinu hipotenuzinih odsječaka i 
dužinu hipotenuzine visine. 

8. Obim pravougaonika je 𝑂𝑂 = 28 𝑐𝑐𝑐𝑐, a jedna njegova stranica je dužine 
8 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati površinu tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

9. Izračunati obim i površinu kvadrata ako je njegova dijagonala  
𝑑𝑑 = 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

10. Dužina dijagonale pravougaonika je 25 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati obim i površinu tog 
pravougaonika ako se dužine njegovih stranica odnose kao 3 ∶ 4. 

11. Konstruisati: a) duž dužine √8 cm; b) kvadrat površine 41 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 

Prijedlog trećeg pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati obim, površinu, dužinu hipotenuzine visine i dužinu hipotenu-
zinih odsječaka pravouglog trougla ako su njegove katete 𝑎𝑎 = 24 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 
𝑏𝑏 = 18 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Površina pravougaonika je 240 cm2, a njegove stranice se odnose kao 
3 ∶ 5. Odrediti obim tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

3. Obim kvadrata je 72 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati površinu i dužinu dijagonale tog kva-
drata. 

4. Riješiti jednačine: 
a) (2 + 𝑥𝑥)2 – (𝑥𝑥 − 5)2  = 0;         𝑏𝑏) 5 + 4𝑥𝑥 − 3 = 6𝑥𝑥 + 7 − 7𝑥𝑥.

5. Riješiti nejednačine: 
a) 8 ∙ (2𝑥𝑥 − 1) –  3𝑥𝑥 + 7 ≥ 5 ∙ (𝑥𝑥 + 3);        b)  5−2𝑥𝑥

3 − 2 < 2+3𝑥𝑥
4 − 1. 

II grupa 

1. Izračunati obim, površinu, dužinu hipotenuzine visine i dužinu hipotenu-
zinih odsječaka pravouglog trougla ako su njegova hipotenuza 𝑐𝑐 = 20 𝑐𝑐𝑐𝑐 
i kateta 𝑏𝑏 = 12 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Obim  pravougaonika je 50 𝑐𝑐𝑐𝑐, a njegove stranice se odnose kao 2 ∶ 3. 
Odrediti površinu tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

 Površina  kvadrata je 144 cm2. Izračunati obim i dužinu dijagonale tog 
kvadrata.

4. Riješiti jednačine: a) (6 − 2𝑥𝑥)2  −  4 ∙ (𝑥𝑥 + 2)2 = 0;  

7. Katete pravouglog trougla su 𝑎𝑎 = 12 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝑏𝑏 = 5 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati obim i 
površinu tog trougla, a zatim izračunati dužinu hipotenuzinih odsječaka i 
dužinu hipotenuzine visine. 

8. Obim pravougaonika je 𝑂𝑂 = 28 𝑐𝑐𝑐𝑐, a jedna njegova stranica je dužine 
8 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati površinu tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

9. Izračunati obim i površinu kvadrata ako je njegova dijagonala  
𝑑𝑑 = 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

10. Dužina dijagonale pravougaonika je 25 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati obim i površinu tog 
pravougaonika ako se dužine njegovih stranica odnose kao 3 ∶ 4. 

11. Konstruisati: a) duž dužine √8 cm; b) kvadrat površine 41 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 

Prijedlog trećeg pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati obim, površinu, dužinu hipotenuzine visine i dužinu hipotenu-
zinih odsječaka pravouglog trougla ako su njegove katete 𝑎𝑎 = 24 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 
𝑏𝑏 = 18 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Površina pravougaonika je 240 cm2, a njegove stranice se odnose kao 
3 ∶ 5. Odrediti obim tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

3. Obim kvadrata je 72 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati površinu i dužinu dijagonale tog kva-
drata. 

4. Riješiti jednačine: 
a) (2 + 𝑥𝑥)2 – (𝑥𝑥 − 5)2  = 0;         𝑏𝑏) 5 + 4𝑥𝑥 − 3 = 6𝑥𝑥 + 7 − 7𝑥𝑥.

5. Riješiti nejednačine: 
a) 8 ∙ (2𝑥𝑥 − 1) –  3𝑥𝑥 + 7 ≥ 5 ∙ (𝑥𝑥 + 3);        b)  5−2𝑥𝑥

3 − 2 < 2+3𝑥𝑥
4 − 1. 

II grupa 

1. Izračunati obim, površinu, dužinu hipotenuzine visine i dužinu hipotenu-
zinih odsječaka pravouglog trougla ako su njegova hipotenuza 𝑐𝑐 = 20 𝑐𝑐𝑐𝑐 
i kateta 𝑏𝑏 = 12 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Obim  pravougaonika je 50 𝑐𝑐𝑐𝑐, a njegove stranice se odnose kao 2 ∶ 3. 
Odrediti površinu tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

 Površina  kvadrata je 144 cm2. Izračunati obim i dužinu dijagonale tog 
kvadrata.

4. Riješiti jednačine: a) (6 − 2𝑥𝑥)2  −  4 ∙ (𝑥𝑥 + 2)2 = 0;  

Prijedlog trećeg pismenog zadatka

I  grupa

II  grupa
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7. Katete pravouglog trougla su 𝑎𝑎 = 12 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝑏𝑏 = 5 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati obim i 
površinu tog trougla, a zatim izračunati dužinu hipotenuzinih odsječaka i 
dužinu hipotenuzine visine. 

8. Obim pravougaonika je 𝑂𝑂 = 28 𝑐𝑐𝑐𝑐, a jedna njegova stranica je dužine 
8 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati površinu tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

9. Izračunati obim i površinu kvadrata ako je njegova dijagonala  
𝑑𝑑 = 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

10. Dužina dijagonale pravougaonika je 25 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati obim i površinu tog 
pravougaonika ako se dužine njegovih stranica odnose kao 3 ∶ 4. 

11. Konstruisati: a) duž dužine √8 cm; b) kvadrat površine 41 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 

Prijedlog trećeg pismenog zadatka 

I grupa 

1. Izračunati obim, površinu, dužinu hipotenuzine visine i dužinu hipotenu-
zinih odsječaka pravouglog trougla ako su njegove katete 𝑎𝑎 = 24 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 
𝑏𝑏 = 18 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Površina pravougaonika je 240 cm2, a njegove stranice se odnose kao 
3 ∶ 5. Odrediti obim tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

3. Obim kvadrata je 72 𝑐𝑐𝑐𝑐. Izračunati površinu i dužinu dijagonale tog kva-
drata. 

4. Riješiti jednačine: 
a) (2 + 𝑥𝑥)2 – (𝑥𝑥 − 5)2  = 0;         𝑏𝑏) 5 + 4𝑥𝑥 − 3 = 6𝑥𝑥 + 7 − 7𝑥𝑥.

5. Riješiti nejednačine: 
a) 8 ∙ (2𝑥𝑥 − 1) –  3𝑥𝑥 + 7 ≥ 5 ∙ (𝑥𝑥 + 3);        b)  5−2𝑥𝑥

3 − 2 < 2+3𝑥𝑥
4 − 1. 

II grupa 

1. Izračunati obim, površinu, dužinu hipotenuzine visine i dužinu hipotenu-
zinih odsječaka pravouglog trougla ako su njegova hipotenuza 𝑐𝑐 = 20 𝑐𝑐𝑐𝑐 
i kateta 𝑏𝑏 = 12 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Obim  pravougaonika je 50 𝑐𝑐𝑐𝑐, a njegove stranice se odnose kao 2 ∶ 3. 
Odrediti površinu tog pravougaonika i dužinu njegove dijagonale. 

 Površina  kvadrata je 144 cm2. Izračunati obim i dužinu dijagonale tog 
kvadrata.

4. Riješiti jednačine: a) (6 − 2𝑥𝑥)2  −  4 ∙ (𝑥𝑥 + 2)2 = 0;  

b)  7𝑥𝑥 + 10 − 𝑥𝑥 = −5𝑥𝑥 − 6 + 7𝑥𝑥 − 4. 
5. Riješiti nejednačine: 

a) 7 − 3𝑥𝑥+1
2 > 5+𝑥𝑥

3 +2;      b) 2𝑥𝑥 − 3 ∙ (3𝑥𝑥 + 1) + 20 ≤ −6𝑥𝑥 + 7. 

Ana Đurđić, JU OŠ „Jagoš Kontić“ Nikšić 
IX razred 

P i V prizme i piramide. Sistem od dvije linearne jednačine sa dvije 
nepoznate. 

„Non scholae, sed vitae discimus!“ - Ne učimo za školu već za život. – Seneka 
 

1. Izračunati površinu pravilne trostrane piramide ako je dužina bočne ivice 
𝑠𝑠 = 26 𝑐𝑐𝑐𝑐, a osnovna ivica 𝑎𝑎 = 20 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Izračunati površinu omotača jednakoivične četvorostrane piramide ako je 
zbir svih ivica 32 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

3. Izračunati zapreminu pravilne šestostrane piramide ako je bočna ivica  
𝑠𝑠 = 17 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝐻𝐻 = 15 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

4. Zapremina pravilne četvorostrane piramide je 48 𝑐𝑐𝑐𝑐3. Izračunati njenu 
površinu ako osnovna ivica 𝑎𝑎 iznosi 32 dužine visine 𝐻𝐻. 

5. Površina baze pravilne šestostrane piramide je 𝐵𝐵 = 600√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
Izračunati površinu omotača, ako je bočna ivica  𝑠𝑠 = 26 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

6. a) Izračunati zapreminu pravilne šestostrane piramide ako je osnovna ivica    
    4 𝑐𝑐𝑐𝑐, a bočna ivica sa ravni osnove obrazuje ugao od 45°. 
b) Bočna strana pravilne četvorostrane piramide je nagnuta prema ravni  
    osnove pod uglom od 60°. Izračunati površinu omotača piramide, ako  
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8. Dijagonala pravilne četvorostrane prizme ima dužinu 8√2 cm, a sa ravni 
osnove zaklapa ugao 45°. Izračunati zapreminu te prizme. 

9. a) Metodom suprotnih koeficijenata riješiti dati sistem: {𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 10      
−3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = −6 

b) Metodom zamjene riješiti dati sistem: 

{
4𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 0

𝑥𝑥 − 4
2 + 𝑦𝑦 + 1

3 = 2 
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I grupa 
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b)  7𝑥𝑥 + 10 − 𝑥𝑥 = −5𝑥𝑥 − 6 + 7𝑥𝑥 − 4. 
5. Riješiti nejednačine: 

a) 7 − 3𝑥𝑥+1
2 > 5+𝑥𝑥

3 +2;      b) 2𝑥𝑥 − 3 ∙ (3𝑥𝑥 + 1) + 20 ≤ −6𝑥𝑥 + 7. 
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IX razred 

P i V prizme i piramide. Sistem od dvije linearne jednačine sa dvije 
nepoznate. 

„Non scholae, sed vitae discimus!“ - Ne učimo za školu već za život. – Seneka 
 

1. Izračunati površinu pravilne trostrane piramide ako je dužina bočne ivice 
𝑠𝑠 = 26 𝑐𝑐𝑐𝑐, a osnovna ivica 𝑎𝑎 = 20 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Izračunati površinu omotača jednakoivične četvorostrane piramide ako je 
zbir svih ivica 32 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

3. Izračunati zapreminu pravilne šestostrane piramide ako je bočna ivica  
𝑠𝑠 = 17 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝐻𝐻 = 15 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

4. Zapremina pravilne četvorostrane piramide je 48 𝑐𝑐𝑐𝑐3. Izračunati njenu 
površinu ako osnovna ivica 𝑎𝑎 iznosi 32 dužine visine 𝐻𝐻. 

5. Površina baze pravilne šestostrane piramide je 𝐵𝐵 = 600√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
Izračunati površinu omotača, ako je bočna ivica  𝑠𝑠 = 26 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

6. a) Izračunati zapreminu pravilne šestostrane piramide ako je osnovna ivica    
    4 𝑐𝑐𝑐𝑐, a bočna ivica sa ravni osnove obrazuje ugao od 45°. 
b) Bočna strana pravilne četvorostrane piramide je nagnuta prema ravni  
    osnove pod uglom od 60°. Izračunati površinu omotača piramide, ako  
    je površina baze 144 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 

7. Normalni presjek kanala je jednakokraki trapez čije su osnovice 
𝑎𝑎 = 10 𝑐𝑐, 𝑏𝑏 = 2 𝑐𝑐, a krak 𝑐𝑐 = 5 𝑐𝑐. Koliko 𝑐𝑐3 vode ima u kanalu duži-
ne 100 𝑐𝑐, ako je napunjen do jedne polovine svoje dubine? 

8. Dijagonala pravilne četvorostrane prizme ima dužinu 8√2 cm, a sa ravni 
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22 Dijagonala

      c) Broj 98 rastaviti na dva sabirka, tako da četvrtina prvog sabirka bude za  
    3 manja od sedmine drugog sabirka.  

10. Riješiti sistem linearnih jednačina pogodnom metodom: 

a) {(𝑥𝑥 − 3)2 − 𝑥𝑥2 = (𝑦𝑦 + 1)2 − 𝑦𝑦2

𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 − 4 = 0          b)  {
1 + 𝑥𝑥−𝑦𝑦

3 = 3 − 𝑥𝑥+𝑦𝑦
5

𝑥𝑥−2
2 − 3𝑦𝑦+1

2 = −1
    

 

c) {
3𝑥𝑥+5

1
2

− 11
2𝑦𝑦+1
−0,4 = −7

𝑥𝑥+2𝑦𝑦−3
2𝑥𝑥+𝑦𝑦+2 = 1

 

 

11. a) Riješiti sistem linearnih jednačina {
3(𝑥𝑥 + 𝑚𝑚): (1 − 2𝑚𝑚𝑦𝑦) = 4 ∶ 5

1
2 𝑥𝑥 − 1

3 𝑦𝑦 = − 𝑚𝑚
6

,  

    ako je vrijednost parametra 𝑚𝑚 rješenje jednačine 𝑚𝑚2 − (𝑚𝑚 − 1)2 = −3. 

b) Zbir cifara dvocifrenog broja je 12. Podijelimo li taj broj razlikom ci-   
    fara desetica i jedinica, dobićemo količnik 37 i ostatak 1. Koji je to  
    broj? 

Prijedlog zadataka za treći pismeni zadatak 

*Učenik u svakom primjeru bira da li će rješavati lakši ili teži nivo, pri 
čemu mora imati na umu da lakši nivo L donosi manji broj poena, dok teži 
nivo T donosi veći broj poena. Izbor lakšeg nivoa u prvom zadatku, ne 
mora da znači odabir zadataka istog nivoa u drugim primjerima. Svaki 
zadatak donosi novi izbor. Srećno! 

I grupa 

1. L. Riješiti sistem jednačina pogodnom metodom: 

a) {3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 5
2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = −1                b) {𝑦𝑦 − 2𝑥𝑥 = 0

𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 5                    c) {
𝑎𝑎
2 + 𝑏𝑏

3 = −3
𝑎𝑎
3 − 𝑏𝑏

2 = 1
6

 

T. Riješiti sistem linearnih jednačina pogodnom metodom: 

a) { (𝑥𝑥 − 2)(𝑦𝑦 + 1) = (𝑥𝑥 + 3)(𝑦𝑦 + 2) − 1
(2𝑥𝑥 − 3)(5𝑦𝑦 + 7) = (5𝑥𝑥 − 6)(2𝑦𝑦 + 1)     b) {

1
𝑥𝑥+𝑦𝑦 + 1

𝑥𝑥−𝑦𝑦 = 5
8

1
𝑥𝑥−𝑦𝑦 − 1

𝑥𝑥+𝑦𝑦 = 3
8
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I  grupa



  Dijagonala 23
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2𝑥𝑥+𝑦𝑦+2 = 1

 

 

11. a) Riješiti sistem linearnih jednačina {
3(𝑥𝑥 + 𝑚𝑚): (1 − 2𝑚𝑚𝑦𝑦) = 4 ∶ 5

1
2 𝑥𝑥 − 1

3 𝑦𝑦 = − 𝑚𝑚
6

,  

    ako je vrijednost parametra 𝑚𝑚 rješenje jednačine 𝑚𝑚2 − (𝑚𝑚 − 1)2 = −3. 

b) Zbir cifara dvocifrenog broja je 12. Podijelimo li taj broj razlikom ci-   
    fara desetica i jedinica, dobićemo količnik 37 i ostatak 1. Koji je to  
    broj? 

Prijedlog zadataka za treći pismeni zadatak 

*Učenik u svakom primjeru bira da li će rješavati lakši ili teži nivo, pri 
čemu mora imati na umu da lakši nivo L donosi manji broj poena, dok teži 
nivo T donosi veći broj poena. Izbor lakšeg nivoa u prvom zadatku, ne 
mora da znači odabir zadataka istog nivoa u drugim primjerima. Svaki 
zadatak donosi novi izbor. Srećno! 

I grupa 

1. L. Riješiti sistem jednačina pogodnom metodom: 

a) {3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 5
2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = −1                b) {𝑦𝑦 − 2𝑥𝑥 = 0

𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 5                    c) {
𝑎𝑎
2 + 𝑏𝑏

3 = −3
𝑎𝑎
3 − 𝑏𝑏

2 = 1
6

 

T. Riješiti sistem linearnih jednačina pogodnom metodom: 

a) { (𝑥𝑥 − 2)(𝑦𝑦 + 1) = (𝑥𝑥 + 3)(𝑦𝑦 + 2) − 1
(2𝑥𝑥 − 3)(5𝑦𝑦 + 7) = (5𝑥𝑥 − 6)(2𝑦𝑦 + 1)     b) {

1
𝑥𝑥+𝑦𝑦 + 1

𝑥𝑥−𝑦𝑦 = 5
8

1
𝑥𝑥−𝑦𝑦 − 1

𝑥𝑥+𝑦𝑦 = 3
8

 

2. L. Rastaviti broj 22 na dva sabirka, tako da je dvostruka vrijednost prvog 
za 17 veća od drugog broja.  
T. Dvocifreni broj je tri puta veći od zbira svojih cifara. Ako cifre zamijene 
mjesta dobija se broj za 45 veći od datog broja. Koji je to broj? 

3. L. Površina pravilne četvorostrane piramide je 96 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Izračunati zapre-
minu piramide ako joj je dužina osnovne ivice 6 𝑐𝑐𝑐𝑐. 
T. Veći dijagonalni presjek pravilne šestostrane piramide je jednakostrani-
čni trougao površine 36√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Izračunati zapreminu te piramide. 

4. L. Površina omotača pravilne četvorostrane piramide je 96 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Bočna 
visina i osnovna ivica stoje u razmjeri 3 ∶ 4. Izračunati površinu piramide. 
T. Bočna strana pravilne četvorostrane piramide gradi sa ravni osnove 
ugao od 60°. Izraziti površinu omotača piramide u funkciji njene visine 
(𝐻𝐻). 

5. L. Date su kocka ivice 𝑎𝑎 i pravilna trostrana piramida osnovne ivice 𝑎𝑎 i 
visine 𝑎𝑎√3. Odrediti odnos zapremina piramide i kocke.  
T. U pravilnu četvorostranu prizmu upisana je piramida čija se baza 
poklapa sa bazom prizme, a vrh piramide je jedno tjeme na gornjoj osnovi 
prizme. Izračunati zapreminu piramide, ako je dijagonala prizme, dužine 
12 𝑐𝑐𝑐𝑐, nagnuta prema ravni osnove pod uglom od 60°. 

II grupa 
1. L. Riješiti sistem jednačina pogodnom metodom: 

a) {5𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −9  
3𝑥𝑥 − 2𝑦𝑦 = −8                        b) {2𝑦𝑦 + 𝑥𝑥 = −4

2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = −2                 

c) {
𝑎𝑎−𝑏𝑏

3 + 1
2 = 𝑎𝑎

2 − 2                   
2
5 (𝑎𝑎 + 2) − (𝑏𝑏 − 𝑎𝑎) = −1

 

T. Riješiti sistem linearnih jednačina pogodnom metodom: 

a) { (𝑥𝑥 + 2)(𝑦𝑦 + 1) = (𝑥𝑥 + 5)(𝑦𝑦 − 1)
(2𝑥𝑥 − 5)(𝑦𝑦 − 1) = (𝑥𝑥 − 4)(2𝑦𝑦 + 2)     b) {

1
𝑎𝑎−𝑏𝑏+3 + 1

2−𝑎𝑎−𝑏𝑏 = 1
−1

−𝑏𝑏−𝑎𝑎+2 + 1
𝑎𝑎−𝑏𝑏+3 = 0

 

2. L. Zbir polovine jednog broja i trećine drugog broja je 11. Odrediti te 
brojeve ako je prvi za 3 manji od drugog. 
T. Kada se jedan dvocifreni broj podijeli zbirom svojih cifara dobija se 
količnik 4 i ostatak 3, a kada se taj broj sabere sa zbirom svojih cifara, 
dobija se 28. Koji je to broj?  

      c) Broj 98 rastaviti na dva sabirka, tako da četvrtina prvog sabirka bude za  
    3 manja od sedmine drugog sabirka.  
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5

𝑥𝑥−2
2 − 3𝑦𝑦+1

2 = −1
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− 11
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−0,4 = −7
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2𝑥𝑥+𝑦𝑦+2 = 1
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    broj? 

Prijedlog zadataka za treći pismeni zadatak 

*Učenik u svakom primjeru bira da li će rješavati lakši ili teži nivo, pri 
čemu mora imati na umu da lakši nivo L donosi manji broj poena, dok teži 
nivo T donosi veći broj poena. Izbor lakšeg nivoa u prvom zadatku, ne 
mora da znači odabir zadataka istog nivoa u drugim primjerima. Svaki 
zadatak donosi novi izbor. Srećno! 

I grupa 

1. L. Riješiti sistem jednačina pogodnom metodom: 

a) {3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 5
2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = −1                b) {𝑦𝑦 − 2𝑥𝑥 = 0

𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 5                    c) {
𝑎𝑎
2 + 𝑏𝑏

3 = −3
𝑎𝑎
3 − 𝑏𝑏
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6

 

T. Riješiti sistem linearnih jednačina pogodnom metodom: 
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𝑥𝑥−𝑦𝑦 = 5
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2. L. Rastaviti broj 22 na dva sabirka, tako da je dvostruka vrijednost prvog 
za 17 veća od drugog broja.  
T. Dvocifreni broj je tri puta veći od zbira svojih cifara. Ako cifre zamijene 
mjesta dobija se broj za 45 veći od datog broja. Koji je to broj? 

3. L. Površina pravilne četvorostrane piramide je 96 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Izračunati zapre-
minu piramide ako joj je dužina osnovne ivice 6 𝑐𝑐𝑐𝑐. 
T. Veći dijagonalni presjek pravilne šestostrane piramide je jednakostrani-
čni trougao površine 36√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Izračunati zapreminu te piramide. 

4. L. Površina omotača pravilne četvorostrane piramide je 96 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Bočna 
visina i osnovna ivica stoje u razmjeri 3 ∶ 4. Izračunati površinu piramide. 
T. Bočna strana pravilne četvorostrane piramide gradi sa ravni osnove 
ugao od 60°. Izraziti površinu omotača piramide u funkciji njene visine 
(𝐻𝐻). 

5. L. Date su kocka ivice 𝑎𝑎 i pravilna trostrana piramida osnovne ivice 𝑎𝑎 i 
visine 𝑎𝑎√3. Odrediti odnos zapremina piramide i kocke.  
T. U pravilnu četvorostranu prizmu upisana je piramida čija se baza 
poklapa sa bazom prizme, a vrh piramide je jedno tjeme na gornjoj osnovi 
prizme. Izračunati zapreminu piramide, ako je dijagonala prizme, dužine 
12 𝑐𝑐𝑐𝑐, nagnuta prema ravni osnove pod uglom od 60°. 

II grupa 
1. L. Riješiti sistem jednačina pogodnom metodom: 

a) {5𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = −9  
3𝑥𝑥 − 2𝑦𝑦 = −8                        b) {2𝑦𝑦 + 𝑥𝑥 = −4

2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = −2                 

c) {
𝑎𝑎−𝑏𝑏

3 + 1
2 = 𝑎𝑎

2 − 2                   
2
5 (𝑎𝑎 + 2) − (𝑏𝑏 − 𝑎𝑎) = −1

 

T. Riješiti sistem linearnih jednačina pogodnom metodom: 

a) { (𝑥𝑥 + 2)(𝑦𝑦 + 1) = (𝑥𝑥 + 5)(𝑦𝑦 − 1)
(2𝑥𝑥 − 5)(𝑦𝑦 − 1) = (𝑥𝑥 − 4)(2𝑦𝑦 + 2)     b) {

1
𝑎𝑎−𝑏𝑏+3 + 1

2−𝑎𝑎−𝑏𝑏 = 1
−1

−𝑏𝑏−𝑎𝑎+2 + 1
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2. L. Zbir polovine jednog broja i trećine drugog broja je 11. Odrediti te 
brojeve ako je prvi za 3 manji od drugog. 
T. Kada se jedan dvocifreni broj podijeli zbirom svojih cifara dobija se 
količnik 4 i ostatak 3, a kada se taj broj sabere sa zbirom svojih cifara, 
dobija se 28. Koji je to broj?  

II  grupa



24 Dijagonala

3. L. Izračunati zapreminu pravilne četvorostrane piramide ako je površina 
omotača 700 𝑐𝑐𝑐𝑐2, a apotema (bočna visina) ima dužinu 25 𝑐𝑐𝑐𝑐. 
T. Površina manjeg dijagonalnog presjeka pravilne šestostrane piramide 
je 15√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Ako je osnovna ivica piramide 𝑎𝑎 = 6 𝑐𝑐𝑐𝑐, izračunati njenu 
zapreminu. 

4. L. Izračunati površinu pravilne jednakoivične četvorostrane piramide ako 
je površina omotača 25√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
T. Izraziti zapreminu pravilne trostrane piramide u funkciji njene visine 
H, ako je bočna ivica nagnuta prema ravni osnove pod uglom od 45°. 

5. L. Data je kocka 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1 ivice 𝑎𝑎. Izračunati površinu piramide 
𝐴𝐴1𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1. 
T. Izračunati zapreminu prave trostrane piramide čija je baza trougao sa 
stranicama dužina 𝑎𝑎 = 14 𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑏𝑏 = 15 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝑐𝑐 = 13 𝑐𝑐𝑐𝑐, a visina piramide 
jednaka je visini trougla koja odgovara stranici 𝑎𝑎.  
(Površina nejednakostraničnog trougla kod koga su poznate dužine 
stranica računa se po formuli (Heronov obrazac):  
𝑃𝑃 = √𝑆𝑆 ∙ (𝑆𝑆 − 𝑎𝑎) ∙ (𝑆𝑆 − 𝑏𝑏) ∙ (𝑆𝑆 − 𝑐𝑐), gdje je S – poluobim.) 

Dodatni zadačić: 
Baza Keopsove piramide je kvadrat. Kad je bila sagrađena, Keopsova 
piramida je bila visoka 146,5 metara. U međuvremenu su neki od kamenih 
blokova sa vrha piramide nestali, pa je ona danas, čak nekoliko metara 
niža. Dužina njene osnovne ivice je 230 metara.  
Prosječna masa blokova od kojih je izgrađena Keopsova piramida iznosi 
2,5 tone po kubnom metru. Kolika je ukupna masa kamenih blokova u 
Keopsovoj piramidi?  

Milan Rosandić, OŠ „21. maj“ Podgorica 

ODABRANI ZADACI 

VI razred 

1. U jednoj osnovnoj školi ima 576 učenika. Dječaka ima za 108 više nego 
djevojčica. U VI razredu ima  11

38 od ukupnog broja dječaka i 5
18 od ukupnog  

broja učenika. Koliko ima učenika u VI razredu? 

2. U jednoj prodavnici su se prodavali raznovrsni proizvodi i sakupilo se 
2000 €. 3

10 od tih para sačinjavaju novčanice od 50 € a ostatak novčanice 

3. L. Izračunati zapreminu pravilne četvorostrane piramide ako je površina 
omotača 700 𝑐𝑐𝑐𝑐2, a apotema (bočna visina) ima dužinu 25 𝑐𝑐𝑐𝑐. 
T. Površina manjeg dijagonalnog presjeka pravilne šestostrane piramide 
je 15√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. Ako je osnovna ivica piramide 𝑎𝑎 = 6 𝑐𝑐𝑐𝑐, izračunati njenu 
zapreminu. 

4. L. Izračunati površinu pravilne jednakoivične četvorostrane piramide ako 
je površina omotača 25√3 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
T. Izraziti zapreminu pravilne trostrane piramide u funkciji njene visine 
H, ako je bočna ivica nagnuta prema ravni osnove pod uglom od 45°. 

5. L. Data je kocka 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1 ivice 𝑎𝑎. Izračunati površinu piramide 
𝐴𝐴1𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1. 
T. Izračunati zapreminu prave trostrane piramide čija je baza trougao sa 
stranicama dužina 𝑎𝑎 = 14 𝑐𝑐𝑐𝑐, 𝑏𝑏 = 15 𝑐𝑐𝑐𝑐 i 𝑐𝑐 = 13 𝑐𝑐𝑐𝑐, a visina piramide 
jednaka je visini trougla koja odgovara stranici 𝑎𝑎.  
(Površina nejednakostraničnog trougla kod koga su poznate dužine 
stranica računa se po formuli (Heronov obrazac):  
𝑃𝑃 = √𝑆𝑆 ∙ (𝑆𝑆 − 𝑎𝑎) ∙ (𝑆𝑆 − 𝑏𝑏) ∙ (𝑆𝑆 − 𝑐𝑐), gdje je S – poluobim.) 

Dodatni zadačić: 
Baza Keopsove piramide je kvadrat. Kad je bila sagrađena, Keopsova 
piramida je bila visoka 146,5 metara. U međuvremenu su neki od kamenih 
blokova sa vrha piramide nestali, pa je ona danas, čak nekoliko metara 
niža. Dužina njene osnovne ivice je 230 metara.  
Prosječna masa blokova od kojih je izgrađena Keopsova piramida iznosi 
2,5 tone po kubnom metru. Kolika je ukupna masa kamenih blokova u 
Keopsovoj piramidi?  

Milan Rosandić, OŠ „21. maj“ Podgorica 

ODABRANI ZADACI 

VI razred 

1. U jednoj osnovnoj školi ima 576 učenika. Dječaka ima za 108 više nego 
djevojčica. U VI razredu ima  11

38 od ukupnog broja dječaka i 5
18 od ukupnog  

broja učenika. Koliko ima učenika u VI razredu? 

2. U jednoj prodavnici su se prodavali raznovrsni proizvodi i sakupilo se 
2000 €. 3

10 od tih para sačinjavaju novčanice od 50 € a ostatak novčanice 

ODAbRANI ZADACI

VI  razred
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od 100 €. Koliko se novčanica od 50 € a koliko od 100 € sakupilo u toj 
prodavnici? 

3. Ako su a, b, c i d različiti jednocifreni brojevi, zamijeniti slova ciframa 
tako da jednakost bude tačna:  𝑎𝑎

𝑏𝑏 + 𝑏𝑏
𝑐𝑐 + 𝑐𝑐

𝑑𝑑 = 53
30. 

4. Date su prava s i tačka A van prave s. Konstruisati kvadrat ABCD ako je 
prava s osa simetrije tog kvadrata i odrediti sva rješenja. 

VII razred 

1. Podijeliti manji od brojeva    
3
4

−1,5   i   0,5
−0,1     većim od njih. 

2. U trouglu ABC tačka M je središte stranice AB. Ako je MN paralelno sa 
AC i MP paralelno sa BC, dokazati da je ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 ≅ ∆𝐴𝐴𝑀𝑀𝑀𝑀. 

3. Obim jednakokrakog trougla ABC je 60 cm (AC=BC). U tom trouglu je 
povučena težišna duž AD. Obim trougla ACD je za 3 cm veći od obima 
trougla ABD. Odrediti dužine njegovih stranica.  

4. Konstruisati trougao ABC gdje je AB = 7 cm, visina povučena na stranicu 
CB, ha = 5 cm i težišna duž ta = 6 cm. 

VIII razred 

1. Nad manjom dijagonalom romba kao prečnikom, konstruisana je kružnica 
koja siječe stranice, tako da presječne tačke polove stranice. Kolika je pov-
ršina romba, ako je stranica a = 4 cm? 

2. Rastaviti polinom na proste činioce: 𝑥𝑥4 + 𝑥𝑥2 + 1. 
3. Riješiti jednačinu:  𝑥𝑥(𝑥𝑥2−1)(𝑥𝑥2−4)

𝑥𝑥+|𝑥𝑥| = 0. 

4. Na testu je trebalo riješiti 20 zadataka. Za svaki tačno riješen zadatak 
učenik dobija 4 boda, a za svaki zadatak koji nije tačno riješio gubi 3 boda. 
Ako je učenik imao 38 bodova, koliko je zadataka tačno riješio? 

IX razred 

1. Dimenzije kvadra su tri uzastopna prirodna broja. Odrediti površinu 
kvadra ako je njegov dijagonalni presjek kvadrat.  

2. U pravilnoj četvorostranoj piramidi čija je ivica osnove dužine 10 cm, 
ugao bočne strane prema ravni osnove je 60°. Ravan α sadrži jednu ivicu 
osnove i normalna je na suprotnu bočnu stranu. Odrediti površinu presjeka 
ravni α i piramide. 

VII  razred

IX  razred

VIII  razred

od 100 €. Koliko se novčanica od 50 € a koliko od 100 € sakupilo u toj 
prodavnici? 

3. Ako su a, b, c i d različiti jednocifreni brojevi, zamijeniti slova ciframa 
tako da jednakost bude tačna:  𝑎𝑎

𝑏𝑏 + 𝑏𝑏
𝑐𝑐 + 𝑐𝑐

𝑑𝑑 = 53
30. 

4. Date su prava s i tačka A van prave s. Konstruisati kvadrat ABCD ako je 
prava s osa simetrije tog kvadrata i odrediti sva rješenja. 

VII razred 

1. Podijeliti manji od brojeva    
3
4

−1,5   i   0,5
−0,1     većim od njih. 

2. U trouglu ABC tačka M je središte stranice AB. Ako je MN paralelno sa 
AC i MP paralelno sa BC, dokazati da je ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 ≅ ∆𝐴𝐴𝑀𝑀𝑀𝑀. 

3. Obim jednakokrakog trougla ABC je 60 cm (AC=BC). U tom trouglu je 
povučena težišna duž AD. Obim trougla ACD je za 3 cm veći od obima 
trougla ABD. Odrediti dužine njegovih stranica.  

4. Konstruisati trougao ABC gdje je AB = 7 cm, visina povučena na stranicu 
CB, ha = 5 cm i težišna duž ta = 6 cm. 

VIII razred 

1. Nad manjom dijagonalom romba kao prečnikom, konstruisana je kružnica 
koja siječe stranice, tako da presječne tačke polove stranice. Kolika je pov-
ršina romba, ako je stranica a = 4 cm? 

2. Rastaviti polinom na proste činioce: 𝑥𝑥4 + 𝑥𝑥2 + 1. 
3. Riješiti jednačinu:  𝑥𝑥(𝑥𝑥2−1)(𝑥𝑥2−4)

𝑥𝑥+|𝑥𝑥| = 0. 

4. Na testu je trebalo riješiti 20 zadataka. Za svaki tačno riješen zadatak 
učenik dobija 4 boda, a za svaki zadatak koji nije tačno riješio gubi 3 boda. 
Ako je učenik imao 38 bodova, koliko je zadataka tačno riješio? 

IX razred 

1. Dimenzije kvadra su tri uzastopna prirodna broja. Odrediti površinu 
kvadra ako je njegov dijagonalni presjek kvadrat.  

2. U pravilnoj četvorostranoj piramidi čija je ivica osnove dužine 10 cm, 
ugao bočne strane prema ravni osnove je 60°. Ravan α sadrži jednu ivicu 
osnove i normalna je na suprotnu bočnu stranu. Odrediti površinu presjeka 
ravni α i piramide. 
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3. Osnova trostrane piramide je jednakostranični trougao stranice a = 6 cm. 
Jedna bočna strana, koja je normalna na osnovu takođe je jednakostraničan 
trougao. Izračunati zapreminu piramide. 

4. Riješiti sistem linearnih jednačina sa dvije nepoznate: 

      𝟐𝟐
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟓𝟓
𝟒𝟒 

      𝟑𝟑
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 . 

KONKURSNI ZADACI 

VI razred 

1. Iz balona, do vrha napunjenim čistim alkoholom, odlije se četvrtina i 
dopuni se vodom. Zatim se ponovo odlije trećina sadržine i dolije voda. 
Čega u balonu trenutno ima više – vode ili alkohola? 

Rješenje: 
Izračunaćemo koji dio suda čini voda. Poslije prvog dolivanja ima 14 vode. 

Kada odlijemo ponovo trećinu tečnosti, odlićemo i 13 ∙ 1
4 = 1

12 vode, i ostaće 

u posudi 1
4 − 1

12 = 1
6 vode. Kada dolijemo još 1

3 vode imaćemo: 1
6 + 1

3 = 1
2 

vode. Dakle, u balonu imamo jednake količine vode i alkohola. 

2. Na pravougaonom bilijarskom stolu MNPQ nalaze se kugle obilježene 
tačkama A i B. Udarena kugla A prvo se odbija od ivice PQ u tački X, a 
zatim od ivice QM u tački Y, i tako pogađa kuglu B. Odrediti tačke X i Y 
ako znaš da se kugla odbija od ivice tako da dolazna i odlazna putanja 
obrazuju jednake uglove prema toj ivici. 

Rješenje: 
Tačke 𝐴𝐴 i 𝐴𝐴1 simetrične su u odnosu na PQ, tačke 𝐵𝐵 i 𝐵𝐵1 simetrične su u 
odnosu na QM. Tačke X i Y su tačke prave 𝐴𝐴1𝐵𝐵1 i stranica pravougaonika. 

VII razred 

1. Ako označimo sa 𝑡𝑡𝑎𝑎 i 𝑡𝑡𝑏𝑏 težišne duži koje odgovaraju katetama a i b 
pravouglog trougla ABC, dokazati da je  𝑡𝑡𝑎𝑎+𝑡𝑡𝑏𝑏

𝑎𝑎+𝑏𝑏  < 32. 
Rješenje:  
Neka je AA1 = 𝑡𝑡𝑎𝑎  i  BB1 = 𝑡𝑡𝑏𝑏.  

Iz trouglova AA1C i BB1C dobijamo relacije: 𝑡𝑡𝑎𝑎  < b + 𝑎𝑎2  i  𝑡𝑡𝑏𝑏 < a + 𝑏𝑏2, zato 
što je svaka stranica trougla manja od zbira druge dvije stranice. 
Gore navedene relacije sabiramo sa obje strane: 
𝑡𝑡𝑎𝑎 +𝑡𝑡𝑏𝑏  < a + b + 𝑎𝑎+𝑏𝑏

2  = 2𝑎𝑎+2𝑏𝑏+𝑎𝑎+𝑏𝑏
2   = 3𝑎𝑎+3𝑏𝑏

2  

𝑡𝑡𝑎𝑎 + 𝑡𝑡𝑏𝑏 < 3
2 ∙ (𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ⇒ 𝑡𝑡𝑎𝑎+𝑡𝑡𝑏𝑏

𝑎𝑎+𝑏𝑏 < 3
2. 

2. Odrediti cifre x, y i z tako da u dekadnom sistemu važi jednakost: 
 1
𝑥𝑥+𝑦𝑦+𝑧𝑧 = 0, 𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥. 

Rješenje:     
Iz date jednakosti 1

𝑥𝑥+𝑦𝑦+𝑧𝑧 = 0, 𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥 slijedi (100x + 10y + z)(x + y + z) = 1000 
= 23 ∙ 53. Kako su x, y i z cifre, najveća moguća vrijednost x + y + z je 27, 
a najveća moguća vrijednost za 100x + 10y + z je 999. Mogući su sledeći 
slučajevi: 500 · 2; 250 · 4; 200 · 5; 125 · 8; 100 · 10; 50 · 20 i  
40 · 25. Ispitivaǌem zakǉučujemo da samo par x + y + z = 8, 100x + 10y 
+ z = 125, ispuǌava pomenute uslove, pa je jedino rješeǌe date jednačine 
x = 1, y = 2 i z = 5, a traženi broj je 0,125. 

VIII razred 

1. Dužina osnovice AB jednakokrakog ∆ABC je 24 cm, a dužina kraka je 20 
cm. Izračunati dužinu poluprečnika upisane i opisane kružnice trougla. 

Rješenje: 
      Pomoću Pitagorine teoreme nalazimo da je 𝐶𝐶𝐶𝐶 ̅̅ ̅̅ ̅ = ℎ = 16 𝑐𝑐𝑐𝑐. Označimo 

sa 𝑂𝑂1 centar opisane kružnice, a sa 𝑂𝑂2 centar upisane kružnice. 
𝐴𝐴𝑂𝑂1 ̅̅ ̅̅ ̅̅ =  𝐶𝐶𝑂𝑂1 ̅̅ ̅̅ ̅̅ = 𝑅𝑅, 𝑂𝑂2𝐶𝐶̅̅ ̅̅ ̅̅ = 𝑟𝑟 
𝑃𝑃∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 =  𝑃𝑃∆AC𝑂𝑂2 +  𝑃𝑃∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝑂𝑂2 +  𝑃𝑃∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝑂𝑂2 
24 ∙ 16

2 =  20 ∙   𝑟𝑟
2  + 24 ∙ 𝑟𝑟

2  + 20 ∙ 𝑟𝑟
2  

192 =   10𝑟𝑟 + 12𝑟𝑟 + 10𝑟𝑟  
32𝑟𝑟 = 192 
𝑟𝑟 = 192 ∶ 32 
𝑟𝑟 = 6 𝑐𝑐𝑐𝑐. 
Iz ∆𝐴𝐴𝑂𝑂1𝐶𝐶 imamo: 𝑅𝑅2 = 122 + (16 − 𝑅𝑅)2 odakle nalazimo da je  
𝑅𝑅 = 12,5 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

VIII  razred

KONKURSNI ZADACI

VI  razred

VII  razred

3. Osnova trostrane piramide je jednakostranični trougao stranice a = 6 cm. 
Jedna bočna strana, koja je normalna na osnovu takođe je jednakostraničan 
trougao. Izračunati zapreminu piramide. 

4. Riješiti sistem linearnih jednačina sa dvije nepoznate: 

      𝟐𝟐
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟓𝟓
𝟒𝟒 

      𝟑𝟑
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 . 

KONKURSNI ZADACI 

VI razred 

1. Iz balona, do vrha napunjenim čistim alkoholom, odlije se četvrtina i 
dopuni se vodom. Zatim se ponovo odlije trećina sadržine i dolije voda. 
Čega u balonu trenutno ima više – vode ili alkohola? 

Rješenje: 
Izračunaćemo koji dio suda čini voda. Poslije prvog dolivanja ima 14 vode. 

Kada odlijemo ponovo trećinu tečnosti, odlićemo i 13 ∙ 1
4 = 1

12 vode, i ostaće 

u posudi 1
4 − 1

12 = 1
6 vode. Kada dolijemo još 1

3 vode imaćemo: 1
6 + 1

3 = 1
2 

vode. Dakle, u balonu imamo jednake količine vode i alkohola. 

2. Na pravougaonom bilijarskom stolu MNPQ nalaze se kugle obilježene 
tačkama A i B. Udarena kugla A prvo se odbija od ivice PQ u tački X, a 
zatim od ivice QM u tački Y, i tako pogađa kuglu B. Odrediti tačke X i Y 
ako znaš da se kugla odbija od ivice tako da dolazna i odlazna putanja 
obrazuju jednake uglove prema toj ivici. 

Rješenje: 
Tačke 𝐴𝐴 i 𝐴𝐴1 simetrične su u odnosu na PQ, tačke 𝐵𝐵 i 𝐵𝐵1 simetrične su u 
odnosu na QM. Tačke X i Y su tačke prave 𝐴𝐴1𝐵𝐵1 i stranica pravougaonika. 

VII razred 

1. Ako označimo sa 𝑡𝑡𝑎𝑎 i 𝑡𝑡𝑏𝑏 težišne duži koje odgovaraju katetama a i b 
pravouglog trougla ABC, dokazati da je  𝑡𝑡𝑎𝑎+𝑡𝑡𝑏𝑏

𝑎𝑎+𝑏𝑏  < 32. 
Rješenje:  
Neka je AA1 = 𝑡𝑡𝑎𝑎  i  BB1 = 𝑡𝑡𝑏𝑏.  

3. Osnova trostrane piramide je jednakostranični trougao stranice a = 6 cm. 
Jedna bočna strana, koja je normalna na osnovu takođe je jednakostraničan 
trougao. Izračunati zapreminu piramide. 

4. Riješiti sistem linearnih jednačina sa dvije nepoznate: 

      𝟐𝟐
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟓𝟓
𝟒𝟒 

      𝟑𝟑
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 . 

KONKURSNI ZADACI 

VI razred 

1. Iz balona, do vrha napunjenim čistim alkoholom, odlije se četvrtina i 
dopuni se vodom. Zatim se ponovo odlije trećina sadržine i dolije voda. 
Čega u balonu trenutno ima više – vode ili alkohola? 

Rješenje: 
Izračunaćemo koji dio suda čini voda. Poslije prvog dolivanja ima 14 vode. 

Kada odlijemo ponovo trećinu tečnosti, odlićemo i 13 ∙ 1
4 = 1

12 vode, i ostaće 

u posudi 1
4 − 1

12 = 1
6 vode. Kada dolijemo još 1

3 vode imaćemo: 1
6 + 1

3 = 1
2 

vode. Dakle, u balonu imamo jednake količine vode i alkohola. 

2. Na pravougaonom bilijarskom stolu MNPQ nalaze se kugle obilježene 
tačkama A i B. Udarena kugla A prvo se odbija od ivice PQ u tački X, a 
zatim od ivice QM u tački Y, i tako pogađa kuglu B. Odrediti tačke X i Y 
ako znaš da se kugla odbija od ivice tako da dolazna i odlazna putanja 
obrazuju jednake uglove prema toj ivici. 

Rješenje: 
Tačke 𝐴𝐴 i 𝐴𝐴1 simetrične su u odnosu na PQ, tačke 𝐵𝐵 i 𝐵𝐵1 simetrične su u 
odnosu na QM. Tačke X i Y su tačke prave 𝐴𝐴1𝐵𝐵1 i stranica pravougaonika. 

VII razred 

1. Ako označimo sa 𝑡𝑡𝑎𝑎 i 𝑡𝑡𝑏𝑏 težišne duži koje odgovaraju katetama a i b 
pravouglog trougla ABC, dokazati da je  𝑡𝑡𝑎𝑎+𝑡𝑡𝑏𝑏

𝑎𝑎+𝑏𝑏  < 32. 
Rješenje:  
Neka je AA1 = 𝑡𝑡𝑎𝑎  i  BB1 = 𝑡𝑡𝑏𝑏.  

Iz trouglova AA1C i BB1C dobijamo relacije: 𝑡𝑡𝑎𝑎  < b + 𝑎𝑎2  i  𝑡𝑡𝑏𝑏 < a + 𝑏𝑏2, zato 
što je svaka stranica trougla manja od zbira druge dvije stranice. 
Gore navedene relacije sabiramo sa obje strane: 
𝑡𝑡𝑎𝑎 +𝑡𝑡𝑏𝑏  < a + b + 𝑎𝑎+𝑏𝑏

2  = 2𝑎𝑎+2𝑏𝑏+𝑎𝑎+𝑏𝑏
2   = 3𝑎𝑎+3𝑏𝑏

2  

𝑡𝑡𝑎𝑎 + 𝑡𝑡𝑏𝑏 < 3
2 ∙ (𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ⇒ 𝑡𝑡𝑎𝑎+𝑡𝑡𝑏𝑏

𝑎𝑎+𝑏𝑏 < 3
2. 

2. Odrediti cifre x, y i z tako da u dekadnom sistemu važi jednakost: 
 1
𝑥𝑥+𝑦𝑦+𝑧𝑧 = 0, 𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥. 

Rješenje:     
Iz date jednakosti 1

𝑥𝑥+𝑦𝑦+𝑧𝑧 = 0, 𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥 slijedi (100x + 10y + z)(x + y + z) = 1000 
= 23 ∙ 53. Kako su x, y i z cifre, najveća moguća vrijednost x + y + z je 27, 
a najveća moguća vrijednost za 100x + 10y + z je 999. Mogući su sledeći 
slučajevi: 500 · 2; 250 · 4; 200 · 5; 125 · 8; 100 · 10; 50 · 20 i  
40 · 25. Ispitivaǌem zakǉučujemo da samo par x + y + z = 8, 100x + 10y 
+ z = 125, ispuǌava pomenute uslove, pa je jedino rješeǌe date jednačine 
x = 1, y = 2 i z = 5, a traženi broj je 0,125. 

VIII razred 

1. Dužina osnovice AB jednakokrakog ∆ABC je 24 cm, a dužina kraka je 20 
cm. Izračunati dužinu poluprečnika upisane i opisane kružnice trougla. 

Rješenje: 
      Pomoću Pitagorine teoreme nalazimo da je 𝐶𝐶𝐶𝐶 ̅̅ ̅̅ ̅ = ℎ = 16 𝑐𝑐𝑐𝑐. Označimo 

sa 𝑂𝑂1 centar opisane kružnice, a sa 𝑂𝑂2 centar upisane kružnice. 
𝐴𝐴𝑂𝑂1 ̅̅ ̅̅ ̅̅ =  𝐶𝐶𝑂𝑂1 ̅̅ ̅̅ ̅̅ = 𝑅𝑅, 𝑂𝑂2𝐶𝐶̅̅ ̅̅ ̅̅ = 𝑟𝑟 
𝑃𝑃∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 =  𝑃𝑃∆AC𝑂𝑂2 +  𝑃𝑃∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝑂𝑂2 +  𝑃𝑃∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝑂𝑂2 
24 ∙ 16

2 =  20 ∙   𝑟𝑟
2  + 24 ∙ 𝑟𝑟

2  + 20 ∙ 𝑟𝑟
2  

192 =   10𝑟𝑟 + 12𝑟𝑟 + 10𝑟𝑟  
32𝑟𝑟 = 192 
𝑟𝑟 = 192 ∶ 32 
𝑟𝑟 = 6 𝑐𝑐𝑐𝑐. 
Iz ∆𝐴𝐴𝑂𝑂1𝐶𝐶 imamo: 𝑅𝑅2 = 122 + (16 − 𝑅𝑅)2 odakle nalazimo da je  
𝑅𝑅 = 12,5 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

3. Osnova trostrane piramide je jednakostranični trougao stranice a = 6 cm. 
Jedna bočna strana, koja je normalna na osnovu takođe je jednakostraničan 
trougao. Izračunati zapreminu piramide. 

4. Riješiti sistem linearnih jednačina sa dvije nepoznate: 

      𝟐𝟐
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 + 𝟏𝟏

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟓𝟓
𝟒𝟒 

      𝟑𝟑
𝒙𝒙+𝒚𝒚−𝟐𝟐 − 𝟒𝟒

𝒙𝒙−𝒚𝒚+𝟐𝟐 = 𝟏𝟏
𝟐𝟐 . 

KONKURSNI ZADACI 

VI razred 

1. Iz balona, do vrha napunjenim čistim alkoholom, odlije se četvrtina i 
dopuni se vodom. Zatim se ponovo odlije trećina sadržine i dolije voda. 
Čega u balonu trenutno ima više – vode ili alkohola? 

Rješenje: 
Izračunaćemo koji dio suda čini voda. Poslije prvog dolivanja ima 14 vode. 

Kada odlijemo ponovo trećinu tečnosti, odlićemo i 13 ∙ 1
4 = 1

12 vode, i ostaće 

u posudi 1
4 − 1

12 = 1
6 vode. Kada dolijemo još 1

3 vode imaćemo: 1
6 + 1

3 = 1
2 

vode. Dakle, u balonu imamo jednake količine vode i alkohola. 

2. Na pravougaonom bilijarskom stolu MNPQ nalaze se kugle obilježene 
tačkama A i B. Udarena kugla A prvo se odbija od ivice PQ u tački X, a 
zatim od ivice QM u tački Y, i tako pogađa kuglu B. Odrediti tačke X i Y 
ako znaš da se kugla odbija od ivice tako da dolazna i odlazna putanja 
obrazuju jednake uglove prema toj ivici. 

Rješenje: 
Tačke 𝐴𝐴 i 𝐴𝐴1 simetrične su u odnosu na PQ, tačke 𝐵𝐵 i 𝐵𝐵1 simetrične su u 
odnosu na QM. Tačke X i Y su tačke prave 𝐴𝐴1𝐵𝐵1 i stranica pravougaonika. 

VII razred 

1. Ako označimo sa 𝑡𝑡𝑎𝑎 i 𝑡𝑡𝑏𝑏 težišne duži koje odgovaraju katetama a i b 
pravouglog trougla ABC, dokazati da je  𝑡𝑡𝑎𝑎+𝑡𝑡𝑏𝑏

𝑎𝑎+𝑏𝑏  < 32. 
Rješenje:  
Neka je AA1 = 𝑡𝑡𝑎𝑎  i  BB1 = 𝑡𝑡𝑏𝑏.  

2. Odrediti tri uzastopna neparna prirodna broja takva da zbir njihovih 
kvadrata bude četvorocifren broj napisan istim ciframa.  
Rješenje: 
Neka su   n – 2,  n   i  n + 2   tri neparna uzastopna broja . Za njih važi : 
(𝑛𝑛 − 2)2 + 𝑛𝑛2 + (𝑛𝑛 + 2)2 = 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅,  gdje je  𝑎𝑎 cifra. 
Nakon rješavanja  dobijamo jednačinu  3𝑛𝑛2 + 8 =  𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅. 
Pošto je n neparan broj i 3𝑛𝑛2 + 8 je neparan, što znači da je 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ neparan, 
odnosno da je cifra a neparan broj. Broj 3𝑛𝑛2 + 8 nije djeljiv sa 3, zato je 
𝑎𝑎 ≠ 3  i  𝑎𝑎 ≠ 9. 
Ostaje da se proba koji od slučajeva 𝑎𝑎 ∈ {1, 5, 7}  daje rješenje. 
Probajući, dolazimo do zaključka da samo za 𝑎𝑎 = 5 jednačina  3𝑛𝑛2 + 8 =
5555 ima rješenje, te da je 𝑛𝑛 = 43. Znači, traženi brojevi su: 41 , 43  i  45. 

IX razred 

1.  Osnovna ivica pravilne trostrane prizme 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1 je AB = a, a visina 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝑎𝑎√2. Neka je α ravan određena tačkama A, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 
𝐴𝐴𝐴𝐴1, a ß ravan određena tačkama C, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 𝐴𝐴𝐴𝐴. Odrediti 
dužinu duži koja pripada presjeku ravni α i ß i nalazi se unutar prizme. 
Rješenje:  
Neka su K i L središta ivica 𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴𝐴𝐴, a M i N presječne tačke duži 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴1𝐾𝐾, odnosno AK i 𝐴𝐴1𝐿𝐿 redom. Primjenom Pitagorine teoreme na 

∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1 dobijamo: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = √𝐴𝐴𝐴𝐴2 + 𝐴𝐴𝐴𝐴1
2 = √𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎2 = 𝑎𝑎√3. Tačke M 

i N su težišta ∆𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1 i ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1, pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1
3 𝐾𝐾𝐴𝐴1 i 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1

3 𝐾𝐾𝐴𝐴.  
∆𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 i ∆𝐴𝐴1𝐴𝐴𝐾𝐾 su slični (≮ 𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 =≮ 𝐴𝐴1𝐾𝐾𝐴𝐴, 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐾𝐾𝐴𝐴 =
1: 3), pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 1: 3.  
Odatle dobijamo: 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 𝐴𝐴𝐶𝐶1

3 = 𝑎𝑎√3
3 . 

2.  U skupu prirodnih brojeva riješiti jednačinu:  𝑥𝑥2 − 𝑦𝑦2 = 36. 
Rješenje:           
Zapisaćemo: (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦) ∙ (𝑥𝑥 − 𝑦𝑦) = 36, što znači da 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦  i 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦  trebaju 
biti dva prirodna broja čiji je proizvod 36. Postoje sljedeće mogućnosti: 
9 ∙ 4  , 18 ∙ 2 ili  36 ∙ 1. Jedina mogućnost gdje će x i y biti prirodni brojevi 
je 18 ∙ 2.     
Rješavamo sistem jednačina: 
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2. Odrediti tri uzastopna neparna prirodna broja takva da zbir njihovih 
kvadrata bude četvorocifren broj napisan istim ciframa.  
Rješenje: 
Neka su   n – 2,  n   i  n + 2   tri neparna uzastopna broja . Za njih važi : 
(𝑛𝑛 − 2)2 + 𝑛𝑛2 + (𝑛𝑛 + 2)2 = 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅,  gdje je  𝑎𝑎 cifra. 
Nakon rješavanja  dobijamo jednačinu  3𝑛𝑛2 + 8 =  𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅. 
Pošto je n neparan broj i 3𝑛𝑛2 + 8 je neparan, što znači da je 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ neparan, 
odnosno da je cifra a neparan broj. Broj 3𝑛𝑛2 + 8 nije djeljiv sa 3, zato je 
𝑎𝑎 ≠ 3  i  𝑎𝑎 ≠ 9. 
Ostaje da se proba koji od slučajeva 𝑎𝑎 ∈ {1, 5, 7}  daje rješenje. 
Probajući, dolazimo do zaključka da samo za 𝑎𝑎 = 5 jednačina  3𝑛𝑛2 + 8 =
5555 ima rješenje, te da je 𝑛𝑛 = 43. Znači, traženi brojevi su: 41 , 43  i  45. 

IX razred 

1.  Osnovna ivica pravilne trostrane prizme 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1 je AB = a, a visina 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝑎𝑎√2. Neka je α ravan određena tačkama A, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 
𝐴𝐴𝐴𝐴1, a ß ravan određena tačkama C, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 𝐴𝐴𝐴𝐴. Odrediti 
dužinu duži koja pripada presjeku ravni α i ß i nalazi se unutar prizme. 
Rješenje:  
Neka su K i L središta ivica 𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴𝐴𝐴, a M i N presječne tačke duži 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴1𝐾𝐾, odnosno AK i 𝐴𝐴1𝐿𝐿 redom. Primjenom Pitagorine teoreme na 

∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1 dobijamo: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = √𝐴𝐴𝐴𝐴2 + 𝐴𝐴𝐴𝐴1
2 = √𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎2 = 𝑎𝑎√3. Tačke M 

i N su težišta ∆𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1 i ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1, pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1
3 𝐾𝐾𝐴𝐴1 i 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1

3 𝐾𝐾𝐴𝐴.  
∆𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 i ∆𝐴𝐴1𝐴𝐴𝐾𝐾 su slični (≮ 𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 =≮ 𝐴𝐴1𝐾𝐾𝐴𝐴, 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐾𝐾𝐴𝐴 =
1: 3), pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 1: 3.  
Odatle dobijamo: 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 𝐴𝐴𝐶𝐶1

3 = 𝑎𝑎√3
3 . 

2.  U skupu prirodnih brojeva riješiti jednačinu:  𝑥𝑥2 − 𝑦𝑦2 = 36. 
Rješenje:           
Zapisaćemo: (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦) ∙ (𝑥𝑥 − 𝑦𝑦) = 36, što znači da 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦  i 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦  trebaju 
biti dva prirodna broja čiji je proizvod 36. Postoje sljedeće mogućnosti: 
9 ∙ 4  , 18 ∙ 2 ili  36 ∙ 1. Jedina mogućnost gdje će x i y biti prirodni brojevi 
je 18 ∙ 2.     
Rješavamo sistem jednačina: 

IX  razred

2. Odrediti tri uzastopna neparna prirodna broja takva da zbir njihovih 
kvadrata bude četvorocifren broj napisan istim ciframa.  
Rješenje: 
Neka su   n – 2,  n   i  n + 2   tri neparna uzastopna broja . Za njih važi : 
(𝑛𝑛 − 2)2 + 𝑛𝑛2 + (𝑛𝑛 + 2)2 = 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅,  gdje je  𝑎𝑎 cifra. 
Nakon rješavanja  dobijamo jednačinu  3𝑛𝑛2 + 8 =  𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅. 
Pošto je n neparan broj i 3𝑛𝑛2 + 8 je neparan, što znači da je 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ neparan, 
odnosno da je cifra a neparan broj. Broj 3𝑛𝑛2 + 8 nije djeljiv sa 3, zato je 
𝑎𝑎 ≠ 3  i  𝑎𝑎 ≠ 9. 
Ostaje da se proba koji od slučajeva 𝑎𝑎 ∈ {1, 5, 7}  daje rješenje. 
Probajući, dolazimo do zaključka da samo za 𝑎𝑎 = 5 jednačina  3𝑛𝑛2 + 8 =
5555 ima rješenje, te da je 𝑛𝑛 = 43. Znači, traženi brojevi su: 41 , 43  i  45. 

IX razred 

1.  Osnovna ivica pravilne trostrane prizme 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1 je AB = a, a visina 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝑎𝑎√2. Neka je α ravan određena tačkama A, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 
𝐴𝐴𝐴𝐴1, a ß ravan određena tačkama C, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 𝐴𝐴𝐴𝐴. Odrediti 
dužinu duži koja pripada presjeku ravni α i ß i nalazi se unutar prizme. 
Rješenje:  
Neka su K i L središta ivica 𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴𝐴𝐴, a M i N presječne tačke duži 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴1𝐾𝐾, odnosno AK i 𝐴𝐴1𝐿𝐿 redom. Primjenom Pitagorine teoreme na 

∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1 dobijamo: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = √𝐴𝐴𝐴𝐴2 + 𝐴𝐴𝐴𝐴1
2 = √𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎2 = 𝑎𝑎√3. Tačke M 

i N su težišta ∆𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1 i ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1, pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1
3 𝐾𝐾𝐴𝐴1 i 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1

3 𝐾𝐾𝐴𝐴.  
∆𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 i ∆𝐴𝐴1𝐴𝐴𝐾𝐾 su slični (≮ 𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 =≮ 𝐴𝐴1𝐾𝐾𝐴𝐴, 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐾𝐾𝐴𝐴 =
1: 3), pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 1: 3.  
Odatle dobijamo: 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 𝐴𝐴𝐶𝐶1

3 = 𝑎𝑎√3
3 . 

2.  U skupu prirodnih brojeva riješiti jednačinu:  𝑥𝑥2 − 𝑦𝑦2 = 36. 
Rješenje:           
Zapisaćemo: (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦) ∙ (𝑥𝑥 − 𝑦𝑦) = 36, što znači da 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦  i 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦  trebaju 
biti dva prirodna broja čiji je proizvod 36. Postoje sljedeće mogućnosti: 
9 ∙ 4  , 18 ∙ 2 ili  36 ∙ 1. Jedina mogućnost gdje će x i y biti prirodni brojevi 
je 18 ∙ 2.     
Rješavamo sistem jednačina: 

2. Odrediti tri uzastopna neparna prirodna broja takva da zbir njihovih 
kvadrata bude četvorocifren broj napisan istim ciframa.  
Rješenje: 
Neka su   n – 2,  n   i  n + 2   tri neparna uzastopna broja . Za njih važi : 
(𝑛𝑛 − 2)2 + 𝑛𝑛2 + (𝑛𝑛 + 2)2 = 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅,  gdje je  𝑎𝑎 cifra. 
Nakon rješavanja  dobijamo jednačinu  3𝑛𝑛2 + 8 =  𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅. 
Pošto je n neparan broj i 3𝑛𝑛2 + 8 je neparan, što znači da je 𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅ neparan, 
odnosno da je cifra a neparan broj. Broj 3𝑛𝑛2 + 8 nije djeljiv sa 3, zato je 
𝑎𝑎 ≠ 3  i  𝑎𝑎 ≠ 9. 
Ostaje da se proba koji od slučajeva 𝑎𝑎 ∈ {1, 5, 7}  daje rješenje. 
Probajući, dolazimo do zaključka da samo za 𝑎𝑎 = 5 jednačina  3𝑛𝑛2 + 8 =
5555 ima rješenje, te da je 𝑛𝑛 = 43. Znači, traženi brojevi su: 41 , 43  i  45. 

IX razred 

1.  Osnovna ivica pravilne trostrane prizme 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1𝐴𝐴1 je AB = a, a visina 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝑎𝑎√2. Neka je α ravan određena tačkama A, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 
𝐴𝐴𝐴𝐴1, a ß ravan određena tačkama C, 𝐴𝐴1 i središtem ivice 𝐴𝐴𝐴𝐴. Odrediti 
dužinu duži koja pripada presjeku ravni α i ß i nalazi se unutar prizme. 
Rješenje:  
Neka su K i L središta ivica 𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴𝐴𝐴, a M i N presječne tačke duži 
𝐴𝐴𝐴𝐴1 i 𝐴𝐴1𝐾𝐾, odnosno AK i 𝐴𝐴1𝐿𝐿 redom. Primjenom Pitagorine teoreme na 

∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1 dobijamo: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = √𝐴𝐴𝐴𝐴2 + 𝐴𝐴𝐴𝐴1
2 = √𝑎𝑎2 + 2𝑎𝑎2 = 𝑎𝑎√3. Tačke M 

i N su težišta ∆𝐴𝐴𝐴𝐴1𝐴𝐴1 i ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴1, pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1
3 𝐾𝐾𝐴𝐴1 i 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 1

3 𝐾𝐾𝐴𝐴.  
∆𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 i ∆𝐴𝐴1𝐴𝐴𝐾𝐾 su slični (≮ 𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾𝐾 =≮ 𝐴𝐴1𝐾𝐾𝐴𝐴, 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐾𝐾𝐴𝐴 =
1: 3), pa je 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴𝐴𝐴1 = 𝐾𝐾𝐾𝐾: 𝐴𝐴1𝐾𝐾 = 1: 3.  
Odatle dobijamo: 𝐾𝐾𝐾𝐾 = 𝐴𝐴𝐶𝐶1

3 = 𝑎𝑎√3
3 . 

2.  U skupu prirodnih brojeva riješiti jednačinu:  𝑥𝑥2 − 𝑦𝑦2 = 36. 
Rješenje:           
Zapisaćemo: (𝑥𝑥 + 𝑦𝑦) ∙ (𝑥𝑥 − 𝑦𝑦) = 36, što znači da 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦  i 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦  trebaju 
biti dva prirodna broja čiji je proizvod 36. Postoje sljedeće mogućnosti: 
9 ∙ 4  , 18 ∙ 2 ili  36 ∙ 1. Jedina mogućnost gdje će x i y biti prirodni brojevi 
je 18 ∙ 2.     
Rješavamo sistem jednačina: 

{𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 18
𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 2   

gdje dobijamo: 𝑥𝑥 = 10  i  𝑦𝑦 = 8.                  
Mirsad Markashi, Gezim Nasradini, Arta Resulbegović,  

Hajlije Kapllanbegu, JU OŠ „Maršal Tito“, Ulcinj 
 

RJEŠENJA TAKMIČARSKIH ZADATAKA IZ PROŠLOG BROJA 
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28 Dijagonala

1. Odrediti zbir rješenja jednačine: 
(−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ (𝑥𝑥 − 1) + 𝑥𝑥 = −27. 

Rješenje: 
Uočimo da je: (−10) + (−9) + (−8) = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = −8  jedno rješenje. 
Imamo još jedno rješenje koje dobijamo kada produžimo zbir za onoliko 
uzastopnih brojeva koliko je potrebno da dobijemo zbir 0.  
To je: (−7) + (−6) + (−5) + ⋯+ 0 + 1 + 2 +⋯+ 6 + 7.  
Tada imamo: (−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ 6 + 7 = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = 7  
drugo rješenje. 
𝑥𝑥1 = −8, 𝑥𝑥2 = 7 ⟹ 𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥2 = −8 + 7 = −1. 

2. Jedan oštar ugao datog pravouglog trougla je pet puta veći od drugog 
oštrog ugla. Dokazati da je hipotenuza ovog trougla četiri puta veća od 
hipotenuzine visine. 

Rješenje: 
Neka je CD visina i CM težišna linija. Prema uslovu zadatka je ß = 5α, pa 
je α = 15° i ß = 75°. Trougao ACM je jednakokraki, jer je AB = 2CM, pa 
je ≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝛼𝛼 = 15°, a spoljašnji ugao ovog trougla je ≮ 𝐵𝐵𝐴𝐴𝐴𝐴 =
≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴+≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 30°. Vidimo da je  trougao CDM pravougli  sa uglom 
od 30°, pa je CM = 2CD. Kako je 2CM = AB, to je AB = 4CD, što je 
trebalo dokazati. 

VIII razred 

1. Dokazati da je zbir 𝑆𝑆 = 3 + 32 + 33 + ⋯+ 32000 + 32001 djeljiv sa 39. 

Rješenje:  
Broj 2001 je djeljiv sa 3, pa S možemo grupisati u 667 grupa po tri uzastop-
na sabirka:                
𝑆𝑆 = (3 + 32 + 33) + 33(3 + 32 + 33) + ⋯+ 31998(3 + 32 + 33)

= (3 + 32 + 33)(1 + 33 + ⋯+ 31998)
= 39(1 + 33 + ⋯+ 31998) 

39|39 ⟹ 39|𝑆𝑆. 
2. Dokazati da je broj 111…111⏟      

2000
− 222…222⏟      

1000
 kvadrat nekog prirodnog 

broja. 

Rješenje:  

VIII  razred

VII  razred

{𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 18
𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 2   
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                              𝑥𝑥 = 18° ⟹ 𝛼𝛼 = 36° i 𝛽𝛽 = 54°. 
 

2. Koliki ugao zaklapaju satna i minutna kazaljka na časovniku u 8 časova i 
10 minuta? 

Rješenje: 
Ugao između satne i minutne kazaljke u 8 časova je 120°. Minutna kazalj-
ka se kreće 12 puta brže od satne. Od 8:00 do 8:10, minutna kazaljka se 
pomjeri za ugao od 60°, dok se satna pomjeri za 12 puta manji ugao, tj. za 
60° : 12 = 5°. Dakle, ugao između satne i minutne kazaljke biće 120° + 
60° − 5° = 175°. 

VII razred 

𝛼𝛼 
 

1. Odrediti zbir rješenja jednačine: 
(−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ (𝑥𝑥 − 1) + 𝑥𝑥 = −27. 

Rješenje: 
Uočimo da je: (−10) + (−9) + (−8) = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = −8  jedno rješenje. 
Imamo još jedno rješenje koje dobijamo kada produžimo zbir za onoliko 
uzastopnih brojeva koliko je potrebno da dobijemo zbir 0.  
To je: (−7) + (−6) + (−5) + ⋯+ 0 + 1 + 2 +⋯+ 6 + 7.  
Tada imamo: (−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ 6 + 7 = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = 7  
drugo rješenje. 
𝑥𝑥1 = −8, 𝑥𝑥2 = 7 ⟹ 𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥2 = −8 + 7 = −1. 

2. Jedan oštar ugao datog pravouglog trougla je pet puta veći od drugog 
oštrog ugla. Dokazati da je hipotenuza ovog trougla četiri puta veća od 
hipotenuzine visine. 

Rješenje: 
Neka je CD visina i CM težišna linija. Prema uslovu zadatka je ß = 5α, pa 
je α = 15° i ß = 75°. Trougao ACM je jednakokraki, jer je AB = 2CM, pa 
je ≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝛼𝛼 = 15°, a spoljašnji ugao ovog trougla je ≮ 𝐵𝐵𝐴𝐴𝐴𝐴 =
≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴+≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 30°. Vidimo da je  trougao CDM pravougli  sa uglom 
od 30°, pa je CM = 2CD. Kako je 2CM = AB, to je AB = 4CD, što je 
trebalo dokazati. 

VIII razred 

1. Dokazati da je zbir 𝑆𝑆 = 3 + 32 + 33 + ⋯+ 32000 + 32001 djeljiv sa 39. 

Rješenje:  
Broj 2001 je djeljiv sa 3, pa S možemo grupisati u 667 grupa po tri uzastop-
na sabirka:                
𝑆𝑆 = (3 + 32 + 33) + 33(3 + 32 + 33) + ⋯+ 31998(3 + 32 + 33)

= (3 + 32 + 33)(1 + 33 + ⋯+ 31998)
= 39(1 + 33 + ⋯+ 31998) 

39|39 ⟹ 39|𝑆𝑆. 
2. Dokazati da je broj 111…111⏟      

2000
− 222…222⏟      

1000
 kvadrat nekog prirodnog 

broja. 

Rješenje:  



  Dijagonala 29

Transformišemo li brojeve 111…111⏟      
2000

 i 222…222⏟      
1000

, dobijamo: 

111…111⏟      
2000

= 19 ∙ 999…999⏟      
2000

= 19 (1000…000 − 1) =
1
9 (10

2000 − 1) 

222…222⏟      
1000

= 2
9 (10

1000 − 1). Sada imamo: 

111…111⏟      
2000

− 222…222⏟      
1000

= 1
9 (10

2000 − 1 − 2(101000 − 1)) =

1
9 (10

2000 − 2 ∙ 101000 + 1) = 1
9 (10

1000 − 1)2 = (10
1000−1
3 )

2
=

(999…993 )
2
= 333…332, što je trebalo dokazati. 

IX razred 

1. Nacrtati u koordinatnom sistemu ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 čije stranice AB, BC i AC redom 
pripadaju pravima: 𝑦𝑦 = 1, 𝑥𝑥 = 3, 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 + 4 = 0. Izračunati obim kruga 
opisanog oko trougla ABC. 

Rješenje: 
Koordinate tjemena ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 su A(−3, 1), B(3, 1) i C(3, 7). Dati trougao je 
pravougli pa je njegova hipotenuza prečnik kruga koji mu je opisan.  
𝐴𝐴𝐴𝐴2 = 62 + 62 = 72 ⇒ 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 6√2 𝑐𝑐𝑐𝑐 ⇒ 𝑂𝑂 = 6√2𝜋𝜋 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Date su dvije jednake prave prizme, čije osnove su jednakokrako pravougli 
trouglovi sa katetama od 5 cm. Visine prizmi su po 10 cm. Koliko različitih 
trostranih i četvorostranih prizmi možemo da sastavimo od te dvije jedna-
ke prizme? Koja od njih ima najveću površinu? 

 Rješenje:  
Možemo da sastavimo 4 različite prizme:  
1. Trostrana prizma visine 20 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao i njena površina je: 𝑃𝑃 = (225 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
2. Četvorostrana prizma visine 10 cm, čija je osnova kvadrat i njena 

površina je 𝑃𝑃 = 250 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
3. Četvorostrana prizma visine 10 cm čija je osnova paralelogram i njena 

površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
4. Trostrana prizma visine 10 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao katete 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. Njena površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 

1. Odrediti zbir rješenja jednačine: 
(−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ (𝑥𝑥 − 1) + 𝑥𝑥 = −27. 

Rješenje: 
Uočimo da je: (−10) + (−9) + (−8) = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = −8  jedno rješenje. 
Imamo još jedno rješenje koje dobijamo kada produžimo zbir za onoliko 
uzastopnih brojeva koliko je potrebno da dobijemo zbir 0.  
To je: (−7) + (−6) + (−5) + ⋯+ 0 + 1 + 2 +⋯+ 6 + 7.  
Tada imamo: (−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ 6 + 7 = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = 7  
drugo rješenje. 
𝑥𝑥1 = −8, 𝑥𝑥2 = 7 ⟹ 𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥2 = −8 + 7 = −1. 

2. Jedan oštar ugao datog pravouglog trougla je pet puta veći od drugog 
oštrog ugla. Dokazati da je hipotenuza ovog trougla četiri puta veća od 
hipotenuzine visine. 

Rješenje: 
Neka je CD visina i CM težišna linija. Prema uslovu zadatka je ß = 5α, pa 
je α = 15° i ß = 75°. Trougao ACM je jednakokraki, jer je AB = 2CM, pa 
je ≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝛼𝛼 = 15°, a spoljašnji ugao ovog trougla je ≮ 𝐵𝐵𝐴𝐴𝐴𝐴 =
≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴+≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 30°. Vidimo da je  trougao CDM pravougli  sa uglom 
od 30°, pa je CM = 2CD. Kako je 2CM = AB, to je AB = 4CD, što je 
trebalo dokazati. 

VIII razred 

1. Dokazati da je zbir 𝑆𝑆 = 3 + 32 + 33 + ⋯+ 32000 + 32001 djeljiv sa 39. 

Rješenje:  
Broj 2001 je djeljiv sa 3, pa S možemo grupisati u 667 grupa po tri uzastop-
na sabirka:                
𝑆𝑆 = (3 + 32 + 33) + 33(3 + 32 + 33) + ⋯+ 31998(3 + 32 + 33)

= (3 + 32 + 33)(1 + 33 + ⋯+ 31998)
= 39(1 + 33 + ⋯+ 31998) 

39|39 ⟹ 39|𝑆𝑆. 
2. Dokazati da je broj 111…111⏟      

2000
− 222…222⏟      

1000
 kvadrat nekog prirodnog 

broja. 

Rješenje:  

1. Odrediti zbir rješenja jednačine: 
(−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ (𝑥𝑥 − 1) + 𝑥𝑥 = −27. 

Rješenje: 
Uočimo da je: (−10) + (−9) + (−8) = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = −8  jedno rješenje. 
Imamo još jedno rješenje koje dobijamo kada produžimo zbir za onoliko 
uzastopnih brojeva koliko je potrebno da dobijemo zbir 0.  
To je: (−7) + (−6) + (−5) + ⋯+ 0 + 1 + 2 +⋯+ 6 + 7.  
Tada imamo: (−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ 6 + 7 = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = 7  
drugo rješenje. 
𝑥𝑥1 = −8, 𝑥𝑥2 = 7 ⟹ 𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥2 = −8 + 7 = −1. 

2. Jedan oštar ugao datog pravouglog trougla je pet puta veći od drugog 
oštrog ugla. Dokazati da je hipotenuza ovog trougla četiri puta veća od 
hipotenuzine visine. 

Rješenje: 
Neka je CD visina i CM težišna linija. Prema uslovu zadatka je ß = 5α, pa 
je α = 15° i ß = 75°. Trougao ACM je jednakokraki, jer je AB = 2CM, pa 
je ≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝛼𝛼 = 15°, a spoljašnji ugao ovog trougla je ≮ 𝐵𝐵𝐴𝐴𝐴𝐴 =
≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴+≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 30°. Vidimo da je  trougao CDM pravougli  sa uglom 
od 30°, pa je CM = 2CD. Kako je 2CM = AB, to je AB = 4CD, što je 
trebalo dokazati. 

VIII razred 

1. Dokazati da je zbir 𝑆𝑆 = 3 + 32 + 33 + ⋯+ 32000 + 32001 djeljiv sa 39. 

Rješenje:  
Broj 2001 je djeljiv sa 3, pa S možemo grupisati u 667 grupa po tri uzastop-
na sabirka:                
𝑆𝑆 = (3 + 32 + 33) + 33(3 + 32 + 33) + ⋯+ 31998(3 + 32 + 33)

= (3 + 32 + 33)(1 + 33 + ⋯+ 31998)
= 39(1 + 33 + ⋯+ 31998) 

39|39 ⟹ 39|𝑆𝑆. 
2. Dokazati da je broj 111…111⏟      

2000
− 222…222⏟      

1000
 kvadrat nekog prirodnog 

broja. 

Rješenje:  

Transformišemo li brojeve 111…111⏟      
2000

 i 222…222⏟      
1000

, dobijamo: 

111…111⏟      
2000

= 19 ∙ 999…999⏟      
2000

= 19 (1000…000 − 1) =
1
9 (10

2000 − 1) 

222…222⏟      
1000

= 2
9 (10

1000 − 1). Sada imamo: 

111…111⏟      
2000

− 222…222⏟      
1000

= 1
9 (10

2000 − 1 − 2(101000 − 1)) =

1
9 (10

2000 − 2 ∙ 101000 + 1) = 1
9 (10

1000 − 1)2 = (10
1000−1
3 )

2
=

(999…993 )
2
= 333…332, što je trebalo dokazati. 

IX razred 

1. Nacrtati u koordinatnom sistemu ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 čije stranice AB, BC i AC redom 
pripadaju pravima: 𝑦𝑦 = 1, 𝑥𝑥 = 3, 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 + 4 = 0. Izračunati obim kruga 
opisanog oko trougla ABC. 

Rješenje: 
Koordinate tjemena ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 su A(−3, 1), B(3, 1) i C(3, 7). Dati trougao je 
pravougli pa je njegova hipotenuza prečnik kruga koji mu je opisan.  
𝐴𝐴𝐴𝐴2 = 62 + 62 = 72 ⇒ 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 6√2 𝑐𝑐𝑐𝑐 ⇒ 𝑂𝑂 = 6√2𝜋𝜋 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Date su dvije jednake prave prizme, čije osnove su jednakokrako pravougli 
trouglovi sa katetama od 5 cm. Visine prizmi su po 10 cm. Koliko različitih 
trostranih i četvorostranih prizmi možemo da sastavimo od te dvije jedna-
ke prizme? Koja od njih ima najveću površinu? 

 Rješenje:  
Možemo da sastavimo 4 različite prizme:  
1. Trostrana prizma visine 20 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao i njena površina je: 𝑃𝑃 = (225 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
2. Četvorostrana prizma visine 10 cm, čija je osnova kvadrat i njena 

površina je 𝑃𝑃 = 250 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
3. Četvorostrana prizma visine 10 cm čija je osnova paralelogram i njena 

površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
4. Trostrana prizma visine 10 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao katete 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. Njena površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 

IX  razred

1. Odrediti zbir rješenja jednačine: 
(−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ (𝑥𝑥 − 1) + 𝑥𝑥 = −27. 

Rješenje: 
Uočimo da je: (−10) + (−9) + (−8) = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = −8  jedno rješenje. 
Imamo još jedno rješenje koje dobijamo kada produžimo zbir za onoliko 
uzastopnih brojeva koliko je potrebno da dobijemo zbir 0.  
To je: (−7) + (−6) + (−5) + ⋯+ 0 + 1 + 2 +⋯+ 6 + 7.  
Tada imamo: (−10) + (−9) + (−8) + ⋯+ 6 + 7 = −27 ⟹ 𝑥𝑥 = 7  
drugo rješenje. 
𝑥𝑥1 = −8, 𝑥𝑥2 = 7 ⟹ 𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥2 = −8 + 7 = −1. 

2. Jedan oštar ugao datog pravouglog trougla je pet puta veći od drugog 
oštrog ugla. Dokazati da je hipotenuza ovog trougla četiri puta veća od 
hipotenuzine visine. 

Rješenje: 
Neka je CD visina i CM težišna linija. Prema uslovu zadatka je ß = 5α, pa 
je α = 15° i ß = 75°. Trougao ACM je jednakokraki, jer je AB = 2CM, pa 
je ≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 𝛼𝛼 = 15°, a spoljašnji ugao ovog trougla je ≮ 𝐵𝐵𝐴𝐴𝐴𝐴 =
≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴+≮ 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 = 30°. Vidimo da je  trougao CDM pravougli  sa uglom 
od 30°, pa je CM = 2CD. Kako je 2CM = AB, to je AB = 4CD, što je 
trebalo dokazati. 

VIII razred 

1. Dokazati da je zbir 𝑆𝑆 = 3 + 32 + 33 + ⋯+ 32000 + 32001 djeljiv sa 39. 

Rješenje:  
Broj 2001 je djeljiv sa 3, pa S možemo grupisati u 667 grupa po tri uzastop-
na sabirka:                
𝑆𝑆 = (3 + 32 + 33) + 33(3 + 32 + 33) + ⋯+ 31998(3 + 32 + 33)

= (3 + 32 + 33)(1 + 33 + ⋯+ 31998)
= 39(1 + 33 + ⋯+ 31998) 

39|39 ⟹ 39|𝑆𝑆. 
2. Dokazati da je broj 111…111⏟      

2000
− 222…222⏟      

1000
 kvadrat nekog prirodnog 

broja. 

Rješenje:  



30 Dijagonala

Najveću površinu ima trostrana prizma visine 20 cm. 
Stanislavka Aprcović i Irena Pavićević,  
JU OŠ „Štampar Makarije“, Podgorica 

 

PISANA PRIPREMA ZA ČAS 

Škola OŠ „Dušan Bojović”, Nikšić 

Predmet Matematika 

Razred VI 

Obrazovno – vaspitni 
ishod  

Učenik će moći da riješi jednostavnije 
tekstualne zadatke (riješi jednostavnije 
praktične probleme iz svakodnevnog života 
primjenjujući NZD i NZS) 

Nastavne metode Monološka, dijaloška, demonstrativna 

Oblici rada Grupni rad, Frontalni rad 

Nastavna sredstva Nastavni listići, hamer papir 

Nastavnik Radojica Kovačević 

 
TOK ČASA 

1. korak/aktivnost 
Motivacija za učenje postiže se konkretnim primjerom iz svakodnevnog 
života (kupovina voća u prodavnici). 
Nastavnica postavlja pitanja za ponavljanje: 
1) Kako glasi pravilo prebacivanja poznatog ili nepoznatog broja sa jedne  
     na drugu stranu nejednačine? 
2) Kada se mijenja znak nejednakosti u nejednačini? 

2. korak/aktivnost 
Kroz odgovore učenika na pitanja dolazi se do cilja časa. 
Isticanje cilja časa i zapisivanje naslova na tabli. 

3. korak/aktivnost 
Nastavnica dijeli učenicima nastavne listiće, koje oni lijepe u svojim 
sveskama. 

PRIPReMA ZA čAS
Škola: JU OŠ „Branko Božović“
Nastavnica: Jovana Dubak
Predmet: Matematika
Nastavna tema: Skup racionalnih brojeva
Nastavna jedinica: Jednačine u skupu racionalnih brojeva
Razred: VII
Oblici rada: Grupni, frontalni, individualni
Tip časa: Utvrđivanje
Metode rada: Dijaloška, metoda demonstracije
Nastavna sredstva: Tabla, kreda, nastavni listići, projektor, računar, hamer

Ishodi učenja:

Tokom učenja učenici će moći da:
– Rješavaju jednačine sa sabiranjem i oduzimanjem u 

skupu Q;
– Primijene jednačine sa  sabiranjem i oduzimanjem u 

rješavanju praktičnih problema.

TOK ČASA:
1. korak/aktivnost

Obnavljanje o jednačinama sa sabiranjem i oduzimanjem. 
Nastavnica dijeli učenicima nastavne listiće. Učenici samostalno rade primjer 
sa nastavnog listića. Popunjavanjem tabele otkrivaju naziv poznatog matema-
tičara.

2. korak/aktivnost
Učenici se dijele u tri grupe i svaka grupa bira svog predstavnika. Grupu može 
činiti jedan red u učionici, vodeći računa da grupe budu ravnopravne po znanju.

Transformišemo li brojeve 111…111⏟      
2000

 i 222…222⏟      
1000

, dobijamo: 

111…111⏟      
2000

= 19 ∙ 999…999⏟      
2000

= 19 (1000…000 − 1) =
1
9 (10

2000 − 1) 

222…222⏟      
1000

= 2
9 (10

1000 − 1). Sada imamo: 

111…111⏟      
2000

− 222…222⏟      
1000

= 1
9 (10

2000 − 1 − 2(101000 − 1)) =

1
9 (10

2000 − 2 ∙ 101000 + 1) = 1
9 (10

1000 − 1)2 = (10
1000−1
3 )

2
=

(999…993 )
2
= 333…332, što je trebalo dokazati. 

IX razred 

1. Nacrtati u koordinatnom sistemu ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 čije stranice AB, BC i AC redom 
pripadaju pravima: 𝑦𝑦 = 1, 𝑥𝑥 = 3, 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 + 4 = 0. Izračunati obim kruga 
opisanog oko trougla ABC. 

Rješenje: 
Koordinate tjemena ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 su A(−3, 1), B(3, 1) i C(3, 7). Dati trougao je 
pravougli pa je njegova hipotenuza prečnik kruga koji mu je opisan.  
𝐴𝐴𝐴𝐴2 = 62 + 62 = 72 ⇒ 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 6√2 𝑐𝑐𝑐𝑐 ⇒ 𝑂𝑂 = 6√2𝜋𝜋 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Date su dvije jednake prave prizme, čije osnove su jednakokrako pravougli 
trouglovi sa katetama od 5 cm. Visine prizmi su po 10 cm. Koliko različitih 
trostranih i četvorostranih prizmi možemo da sastavimo od te dvije jedna-
ke prizme? Koja od njih ima najveću površinu? 

 Rješenje:  
Možemo da sastavimo 4 različite prizme:  
1. Trostrana prizma visine 20 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao i njena površina je: 𝑃𝑃 = (225 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
2. Četvorostrana prizma visine 10 cm, čija je osnova kvadrat i njena 

površina je 𝑃𝑃 = 250 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
3. Četvorostrana prizma visine 10 cm čija je osnova paralelogram i njena 

površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
4. Trostrana prizma visine 10 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao katete 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. Njena površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 



  Dijagonala 31

Najveću površinu ima trostrana prizma visine 20 cm. 
Stanislavka Aprcović i Irena Pavićević,  
JU OŠ „Štampar Makarije“, Podgorica 

 

PISANA PRIPREMA ZA ČAS 

Škola OŠ „Dušan Bojović”, Nikšić 

Predmet Matematika 

Razred VI 

Obrazovno – vaspitni 
ishod  

Učenik će moći da riješi jednostavnije 
tekstualne zadatke (riješi jednostavnije 
praktične probleme iz svakodnevnog života 
primjenjujući NZD i NZS) 

Nastavne metode Monološka, dijaloška, demonstrativna 

Oblici rada Grupni rad, Frontalni rad 

Nastavna sredstva Nastavni listići, hamer papir 

Nastavnik Radojica Kovačević 

 
TOK ČASA 

1. korak/aktivnost 
Motivacija za učenje postiže se konkretnim primjerom iz svakodnevnog 
života (kupovina voća u prodavnici). 
Nastavnica postavlja pitanja za ponavljanje: 
1) Kako glasi pravilo prebacivanja poznatog ili nepoznatog broja sa jedne  
     na drugu stranu nejednačine? 
2) Kada se mijenja znak nejednakosti u nejednačini? 

2. korak/aktivnost 
Kroz odgovore učenika na pitanja dolazi se do cilja časa. 
Isticanje cilja časa i zapisivanje naslova na tabli. 

3. korak/aktivnost 
Nastavnica dijeli učenicima nastavne listiće, koje oni lijepe u svojim 
sveskama. 

Predstavnici grupa izvlače listice na kojima se nalazi redni broj zadatka koji 
ta grupa treba da uradi. Svaka grupa radi po dva zadatka sa nastavnog listića. 
Zadatke rade timski, a vrijeme za izradu zadataka je ograničeno.
Nastavnica nadgleda rad učenika, daje uputstva, komentariše.

3. korak/aktivnost
Učenici prave prezentaciju na hameru, a kada istekne vrijeme rješavanja, ha-
mere lijepe na tablu. Predstavnici grupa prikazuju rješenje zadataka.
Svi učenici prate izlaganje, aktivno učestvuju u diskusiji, postavljaju pitanja, 
provjeravaju tačnost zadataka.

4. korak/aktivnost
Nastavnica komentariše rad grupa, ukazuje na eventualne greške. Na projekto-
ru prikazuje rješenja zadataka. Učenici po potrebi ispravljaju greške i zapisuju 
rješenja u sveske.
Na kraju komentarišu čas, daju mišljenje o tome koja je grupa bila najbolja.
Zadavanje domaćeg zadatka. (nastavni listić)

Osvrt na realizaciju održanog časa_________________________________.

Učenici, uz pomoć nastavnice, na tabli rješavaju zadatak 1. i zadatak 2.  
(nastavni listić) 

4. korak/aktivnost 
Učenici samostalno rješavaju zadatke 3. i 4.  (nastavni listić) 
Nastavnica nadgleda rad učenika i pomaže učenicima koji zaostaju u radu. 
Na tabli se ispisuju postavke oba zadatka kao i njihovi skupovi rješenja. 

5. korak/aktivnost 
Učenici samostalno rješavaju zadatak 5. (nastavni listić) 
Nakon 7-8 minuta rada nastavnica popunjava tabelu sa mogućim rezultat-
om ovog zadatka. 
Dva učenika koji su dobili tačan rezultat uradiće zadatak na tabli. 
Domaći zadatak: 6. zadatak (nastavni listić) 
                            Zbirka, str. 61, zadatak:  527. 

OSVRT NA REALIZACIJU ODRŽANOG ČASA: 
Nastavni listić 
Primjer: Riješiti jednačine, pa za odgovarajuća rješenja popuniti tabelu.  

              1.  34 − 𝑥𝑥 = − 1
2                         −4,2  (U)               

              2.  𝑥𝑥 − 0,4 = − 3
4                     1,25   (G) 

              3.  −1,1 − (𝑥𝑥 − 2,2) = 5,3       − 1
6   (S) 

              4.  34 − (1
2 + 𝑥𝑥) = 5

12               −0,35  (A) 

1. Izračunati |𝑝𝑝 − 𝑞𝑞| − 2 1
5, ako su p i q rješenja jednačina: 

1,23 − (2,34 − (3,45 − 𝑝𝑝)) = 4,56  i  |𝑞𝑞| − 4 1
2 = 2,3 i 𝑞𝑞 > 0. 

2. Traktorista je izorao 120 ha njive za tri dana, tako što je prvog dana 
uzorao 8,5 ha više nego drugog dana, a trećeg dana 5,5 ha manje nego 
drugog dana. Koliko je poorao svakog dana? 

3. Saša je zamislio jedan broj. Umanjio ga je za −2,25, pa toj razlici dodao 
broj −5 3

4. Dobijeni zbir bio je jednak broju 15 1
2. Koji broj je zamislio 

Saša? 
4. Ako se od izraza 𝑥𝑥 − 5 1

2 oduzme broj za 3 manji od 0,8 dobija se sup-
rotna vrijednost zbira brojeva −2,2  i 5. Odrediti vrijednost nepoznate x. 

5. Jovana je na računu u banci imala 152,5 €. Odlučila je da kupi telefon 
koji košta 269,99 €. Koliko treba da uplati na svoj račun poslije kupovine 
da bi na računu imala 25 €, pošto je račun za telefon platila karticom? 

1. 2. 3. 4.

Transformišemo li brojeve 111…111⏟      
2000

 i 222…222⏟      
1000

, dobijamo: 

111…111⏟      
2000

= 19 ∙ 999…999⏟      
2000

= 19 (1000…000 − 1) =
1
9 (10

2000 − 1) 

222…222⏟      
1000

= 2
9 (10

1000 − 1). Sada imamo: 

111…111⏟      
2000

− 222…222⏟      
1000

= 1
9 (10

2000 − 1 − 2(101000 − 1)) =

1
9 (10

2000 − 2 ∙ 101000 + 1) = 1
9 (10

1000 − 1)2 = (10
1000−1
3 )

2
=

(999…993 )
2
= 333…332, što je trebalo dokazati. 

IX razred 

1. Nacrtati u koordinatnom sistemu ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 čije stranice AB, BC i AC redom 
pripadaju pravima: 𝑦𝑦 = 1, 𝑥𝑥 = 3, 𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 + 4 = 0. Izračunati obim kruga 
opisanog oko trougla ABC. 

Rješenje: 
Koordinate tjemena ∆𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 su A(−3, 1), B(3, 1) i C(3, 7). Dati trougao je 
pravougli pa je njegova hipotenuza prečnik kruga koji mu je opisan.  
𝐴𝐴𝐴𝐴2 = 62 + 62 = 72 ⇒ 𝐴𝐴𝐴𝐴 = 6√2 𝑐𝑐𝑐𝑐 ⇒ 𝑂𝑂 = 6√2𝜋𝜋 𝑐𝑐𝑐𝑐. 

2. Date su dvije jednake prave prizme, čije osnove su jednakokrako pravougli 
trouglovi sa katetama od 5 cm. Visine prizmi su po 10 cm. Koliko različitih 
trostranih i četvorostranih prizmi možemo da sastavimo od te dvije jedna-
ke prizme? Koja od njih ima najveću površinu? 

 Rješenje:  
Možemo da sastavimo 4 različite prizme:  
1. Trostrana prizma visine 20 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao i njena površina je: 𝑃𝑃 = (225 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
2. Četvorostrana prizma visine 10 cm, čija je osnova kvadrat i njena 

površina je 𝑃𝑃 = 250 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
3. Četvorostrana prizma visine 10 cm čija je osnova paralelogram i njena 

površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
4. Trostrana prizma visine 10 cm čija je osnova jednakokrako pravougli 

trougao katete 5√2 𝑐𝑐𝑐𝑐. Njena površina je: 𝑃𝑃 = (150 + 100√2) 𝑐𝑐𝑐𝑐2. 
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FOTO AlbUM   Matematika +

6. Ako neki broj umanjimo za 9 1
2 dobijamo broj koji iznosi četvrtinu broja 

koji je negativno rješenje jednačine |𝑥𝑥| − 3 1
5 = 0. Koji je to broj? 

Domaći zadatak  

1. Zbir tri broja je 1 1
12.  Odrediti te brojeve ako je zbir prva dva 56, a zbir drugog i 

trećeg broja je 72. 
2. Ako izrazu 12 − 𝑥𝑥  dodamo suprotnu vrijednost  zbira brojeva 1,2 i – 4 dobiće se 

broj za 3 manji od 45. Odrediti nepoznati broj 𝑥𝑥. 
 

6. Ako neki broj umanjimo za 9 1
2 dobijamo broj koji iznosi četvrtinu broja 

koji je negativno rješenje jednačine |𝑥𝑥| − 3 1
5 = 0. Koji je to broj? 

Domaći zadatak  

1. Zbir tri broja je 1 1
12.  Odrediti te brojeve ako je zbir prva dva 56, a zbir drugog i 

trećeg broja je 72. 
2. Ako izrazu 12 − 𝑥𝑥  dodamo suprotnu vrijednost  zbira brojeva 1,2 i – 4 dobiće se 

broj za 3 manji od 45. Odrediti nepoznati broj 𝑥𝑥. 
 

Učenici, uz pomoć nastavnice, na tabli rješavaju zadatak 1. i zadatak 2.  
(nastavni listić) 

4. korak/aktivnost 
Učenici samostalno rješavaju zadatke 3. i 4.  (nastavni listić) 
Nastavnica nadgleda rad učenika i pomaže učenicima koji zaostaju u radu. 
Na tabli se ispisuju postavke oba zadatka kao i njihovi skupovi rješenja. 

5. korak/aktivnost 
Učenici samostalno rješavaju zadatak 5. (nastavni listić) 
Nakon 7-8 minuta rada nastavnica popunjava tabelu sa mogućim rezultat-
om ovog zadatka. 
Dva učenika koji su dobili tačan rezultat uradiće zadatak na tabli. 
Domaći zadatak: 6. zadatak (nastavni listić) 
                            Zbirka, str. 61, zadatak:  527. 

OSVRT NA REALIZACIJU ODRŽANOG ČASA: 
Nastavni listić 
Primjer: Riješiti jednačine, pa za odgovarajuća rješenja popuniti tabelu.  

              1.  34 − 𝑥𝑥 = − 1
2                         −4,2  (U)               

              2.  𝑥𝑥 − 0,4 = − 3
4                     1,25   (G) 

              3.  −1,1 − (𝑥𝑥 − 2,2) = 5,3       − 1
6   (S) 

              4.  34 − (1
2 + 𝑥𝑥) = 5

12               −0,35  (A) 

1. Izračunati |𝑝𝑝 − 𝑞𝑞| − 2 1
5, ako su p i q rješenja jednačina: 

1,23 − (2,34 − (3,45 − 𝑝𝑝)) = 4,56  i  |𝑞𝑞| − 4 1
2 = 2,3 i 𝑞𝑞 > 0. 

2. Traktorista je izorao 120 ha njive za tri dana, tako što je prvog dana 
uzorao 8,5 ha više nego drugog dana, a trećeg dana 5,5 ha manje nego 
drugog dana. Koliko je poorao svakog dana? 

3. Saša je zamislio jedan broj. Umanjio ga je za −2,25, pa toj razlici dodao 
broj −5 3

4. Dobijeni zbir bio je jednak broju 15 1
2. Koji broj je zamislio 

Saša? 
4. Ako se od izraza 𝑥𝑥 − 5 1

2 oduzme broj za 3 manji od 0,8 dobija se sup-
rotna vrijednost zbira brojeva −2,2  i 5. Odrediti vrijednost nepoznate x. 

5. Jovana je na računu u banci imala 152,5 €. Odlučila je da kupi telefon 
koji košta 269,99 €. Koliko treba da uplati na svoj račun poslije kupovine 
da bi na računu imala 25 €, pošto je račun za telefon platila karticom? 
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Projekat „Matematika +“ je završen takmičenjem polaznika ove škole za talen-
tovane matematičare. Podsjetimo, od početka prvog polugodišta ove školske 

godine je realizovano još 10 radionica za mlade matematičke talente iz Podgorice, 
Nikšića, Berana i Bijelog Polja. U projektu je učestvovalo 219 učenika. 

Prvi dio projekta „Matematika +“ realizovan je u periodu 4. februar – 27. maj 
2022. godine, a drugi dio u periodu od 24. septembra do kraja decembra 2022. 
Najboljim na završnom takmičenju, uručene su diplome. 

Anketu, po završetku ovog projekta popunilo je 138 polaznika i to najviše iz VI 
(64) i IX (53) razreda. Najveći procenat anketiranih dao je ocjenu 5 i to čak 90%, 
na pitanja da li bi radionicu preporučili svojim drugarima, da li su na radionicama 
naučili nešto novo i da li im je ista koristila u usvajanju nekih novih znanja. Da su 
radionice bile zanimljive, predavači predusretljivi i da su se trudili da im približe 
materiju, takođe pokazuju odgovori ankete. 

Neki od komentara u anketi su bili:
„U svakom gradu realizovati po jednu matematičku radionicu“, 
„Svaki čas je bio odličan“, „Za organizaciju 5“, 
„Radionice sjajne“, „Više zadataka o površini i zapremini“...
Zahvaljujemo svim polaznicima naše škole, a najboljima na završnom takmi-

čenju, čestitamo. Nadamo se da će ovaj projekat imati budućnost i za sljedeće 
generacije, tj. da će postati tradicija.
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Više načina za rješavanje zadatka 

Matematika omogućava da se neki zadatak riješi na više načina. 
Podsjetimo, sistem linearnih jednačina sa dvije nepoznate se može riješiti na 
više načina, zadaci o procentima takođe. Razna matematička tvrđenja naročito 
pružaju više načina za dokazivanje. Ovom prilikom ukazaćemo na nejedna-
kost koju je moguće dokazati na više načina, od kojih ćemo navesti neke.    

Zadatak: Dokazati da za nenegativne brojeve a, b, c važi nejednakost: 
𝑎𝑎𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑎𝑎) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ≥ 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏. 

Rješenje 1: 
Kvadrat bilo kojeg realnog broja je nenegativan broj pa je i kvadrat razlike 

brojeva a i b takođe nenegativan, tj. (𝑎𝑎– 𝑎𝑎)2 ≥ 0. Korišćenjem formule za 
kvadrat razlike imamo: 

𝑎𝑎2– 2𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎2 ≥ 0, 
𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2 ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎. 

Kada posljednju nejednakost pomnožimo sa c, dobijamo: 
𝑏𝑏(𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏,          (*) 

Na sličan način se dobijaju i sljedeće nejednakosti: 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏,        (**) 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏,      (***) 

Kada saberemo nejednakosti (*), (**) i (***) dobijamo: 
𝑏𝑏(𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2) + 𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) + 𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) =

=  𝑏𝑏𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 = 
= 𝑎𝑎𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑎𝑎) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏 + 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏 + 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏. 

Rješenje 2: 
Kada obavimo data množenja na lijevoj strani nejednakosti dobijamo: 

𝑎𝑎𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑎𝑎) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) = 
= 𝑎𝑎2𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 = 

= (𝑎𝑎2𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2) + (𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏) + (𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2) 
Podsjetimo se veze (nejednakosti) između aritmetičke i geometrijske sre-

dine: 
𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥1+ . . . +𝑥𝑥𝑛𝑛

𝑛𝑛  ≥  √𝑥𝑥1 · 𝑥𝑥1 · … · 𝑥𝑥𝑛𝑛
𝑛𝑛  

Korišćenjem navedene nejednakosti imamo: 
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𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑏𝑏𝑏𝑏2 ≥ 2√𝑎𝑎2𝑏𝑏𝑏𝑏𝑏𝑏2 = 2√𝑎𝑎2𝑏𝑏2𝑏𝑏2 = 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏, 
𝑏𝑏2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 ≥ 2√𝑏𝑏2𝑏𝑏𝑎𝑎2𝑏𝑏 = 2√𝑎𝑎2𝑏𝑏2𝑏𝑏2 = 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏, 
𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 ≥ 2√𝑎𝑎𝑏𝑏2𝑎𝑎𝑏𝑏2 = 2√𝑎𝑎2𝑏𝑏2𝑏𝑏2 = 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏. 

Sabiranjem posljednje tri nejednakosti, dobijamo: 
𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑏𝑏𝑏𝑏2 + 𝑏𝑏2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 ≥  2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 + 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 + 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 =  6𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏
Rješenje 3: 

Zadatak se može uraditi i obrnutim hodom. Pretpostavimo da važi data ne-
jednakost tj. 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑏𝑏𝑏𝑏(𝑏𝑏 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ≥ 6𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏.  

Iz nje dobijamo: 
𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑏𝑏2𝑏𝑏 + 𝑏𝑏𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2– 6𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 ≥ 0, 

(𝑎𝑎2𝑏𝑏 – 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 + 𝑏𝑏𝑏𝑏2) + (𝑎𝑎𝑏𝑏2– 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2) + (𝑏𝑏2𝑏𝑏– 2𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏) ≥ 0, 
𝑏𝑏(𝑎𝑎2 – 2𝑎𝑎𝑏𝑏 + 𝑏𝑏2) + 𝑎𝑎(𝑏𝑏2– 2𝑏𝑏𝑏𝑏 + 𝑏𝑏2) + 𝑏𝑏(𝑏𝑏2– 2𝑎𝑎𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2) ≥ 0, 

𝑏𝑏(𝑎𝑎 – 𝑏𝑏)2 + 𝑎𝑎(𝑏𝑏 – 𝑏𝑏)2 + 𝑏𝑏(𝑏𝑏 – 𝑎𝑎)2 ≥ 0,   (*) 
Kako su a, b, c nenegativni brojevi to su i 𝑏𝑏(𝑎𝑎 – 𝑏𝑏)2, 𝑎𝑎(𝑏𝑏 – 𝑏𝑏)2, 𝑏𝑏(𝑏𝑏 – 𝑎𝑎)2 

nenegativni pa je i njihov zbir nenegativan. Polazeći od nejednakosti (*) obr-
nutim redosljedom možemo doći do nejednakosti koju treba dokazati. 

Rješenje 4: 
U dokazu polazimo od jednakosti: 

𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑏𝑏𝑏𝑏(𝑏𝑏 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) = 
= 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑏𝑏2𝑏𝑏 + 𝑏𝑏𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2   (*) 

Primjenom nejednakosti između aritmetičke i geometrijske sredine dobi-
jamo: 

𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 ≥ 2√𝑎𝑎4𝑏𝑏𝑏𝑏, 
𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑏𝑏2𝑏𝑏 ≥ 2√𝑎𝑎𝑏𝑏4𝑏𝑏, 
𝑏𝑏𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 ≥ 2√𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏4. 

 
Kada saberemo posljednje tri nejednakosti dobijamo: 

𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑏𝑏2𝑏𝑏 + 𝑏𝑏𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 ≥ 2√𝑎𝑎4𝑏𝑏𝑏𝑏 + 2√𝑎𝑎𝑏𝑏4𝑏𝑏 + 2√𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏4 = 

= 2√𝑎𝑎𝑏𝑏𝑏𝑏(√𝑎𝑎3 + √𝑏𝑏3 + √𝑏𝑏3). 
Primijenimo nejednakost između aritmetičke i geometrijske sredine na 

zbir √𝑎𝑎3 + √𝑏𝑏3 + √𝑏𝑏3.   

Više načina za rješavanje zadatka 

Matematika omogućava da se neki zadatak riješi na više načina. 
Podsjetimo, sistem linearnih jednačina sa dvije nepoznate se može riješiti na 
više načina, zadaci o procentima takođe. Razna matematička tvrđenja naročito 
pružaju više načina za dokazivanje. Ovom prilikom ukazaćemo na nejedna-
kost koju je moguće dokazati na više načina, od kojih ćemo navesti neke.    

Zadatak: Dokazati da za nenegativne brojeve a, b, c važi nejednakost: 
𝑎𝑎𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑎𝑎) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ≥ 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏. 

Rješenje 1: 
Kvadrat bilo kojeg realnog broja je nenegativan broj pa je i kvadrat razlike 

brojeva a i b takođe nenegativan, tj. (𝑎𝑎– 𝑎𝑎)2 ≥ 0. Korišćenjem formule za 
kvadrat razlike imamo: 

𝑎𝑎2– 2𝑎𝑎𝑎𝑎 + 𝑎𝑎2 ≥ 0, 
𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2 ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎. 

Kada posljednju nejednakost pomnožimo sa c, dobijamo: 
𝑏𝑏(𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏,          (*) 

Na sličan način se dobijaju i sljedeće nejednakosti: 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏,        (**) 
𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏,      (***) 

Kada saberemo nejednakosti (*), (**) i (***) dobijamo: 
𝑏𝑏(𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2) + 𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) + 𝑎𝑎(𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏2) =

=  𝑏𝑏𝑎𝑎2 + 𝑏𝑏𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 = 
= 𝑎𝑎𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑎𝑎) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) ≥ 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏 + 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏 + 2𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑏𝑏. 

Rješenje 2: 
Kada obavimo data množenja na lijevoj strani nejednakosti dobijamo: 

𝑎𝑎𝑎𝑎(𝑎𝑎 + 𝑎𝑎) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) + 𝑎𝑎𝑏𝑏(𝑎𝑎 + 𝑏𝑏) = 
= 𝑎𝑎2𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2 = 

= (𝑎𝑎2𝑎𝑎 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2) + (𝑎𝑎2𝑏𝑏 + 𝑎𝑎2𝑏𝑏) + (𝑎𝑎𝑎𝑎2 + 𝑎𝑎𝑏𝑏2) 
Podsjetimo se veze (nejednakosti) između aritmetičke i geometrijske sre-

dine: 
𝑥𝑥1 + 𝑥𝑥1+ . . . +𝑥𝑥𝑛𝑛

𝑛𝑛  ≥  √𝑥𝑥1 · 𝑥𝑥1 · … · 𝑥𝑥𝑛𝑛
𝑛𝑛  

Korišćenjem navedene nejednakosti imamo: 
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Dobijamo: 

2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎(√𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3) ≥ 2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 3√√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3
3

= 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√𝑎𝑎3𝑎𝑎3𝑎𝑎3
3

 

        6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎)33 = 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎.   (**) 

Na osnovu (*) i (**) važi nejednakost. 
Napomena:  
U ovom rješenju koristili smo treći korijen koji se ne izučava u osnovnoj školi.  

 
Rješavanje sistema linearnih jednačina  

sa dvije nepoznate metodom determinanti 

Pod sistemom od dvije linearne jednačine sa dvije nepoznate x i y podra-
zumijevamo:  

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2,      (𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2  ∈ 𝑅𝑅). 

U devetom razredu se za rješavanje datog sistema primjenjuje neki od me-
toda, kao što su: metod suprotnih koeficijenata (Gausov metod), metod smjene 
(zamjene) i grafički metod. 

Da bi koristili metod determinanti potrebno je definisati 3 determinante. 
Za sistem jednačina: 

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2 

definišemo determinantu drugog reda (determinantu reda dva) na sljedeći 
način: 

𝐷𝐷 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Determinanta D, čiji su elementi koeficijenti uz nepoznate u datom siste-
mu jednačina naziva se determinanta sistema. 

Ako prvu kolonu ove determinante (koeficijente uz x) zamijenimo slobod-
nim članovima 𝑎𝑎1 i 𝑎𝑎2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Ova determinanta se zove determinanta nepoznate x. 

Dobijamo: 

2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎(√𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3) ≥ 2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 3√√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3
3

= 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√𝑎𝑎3𝑎𝑎3𝑎𝑎3
3

 

        6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎)33 = 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎.   (**) 

Na osnovu (*) i (**) važi nejednakost. 
Napomena:  
U ovom rješenju koristili smo treći korijen koji se ne izučava u osnovnoj školi.  

 
Rješavanje sistema linearnih jednačina  

sa dvije nepoznate metodom determinanti 

Pod sistemom od dvije linearne jednačine sa dvije nepoznate x i y podra-
zumijevamo:  

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2,      (𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2  ∈ 𝑅𝑅). 

U devetom razredu se za rješavanje datog sistema primjenjuje neki od me-
toda, kao što su: metod suprotnih koeficijenata (Gausov metod), metod smjene 
(zamjene) i grafički metod. 

Da bi koristili metod determinanti potrebno je definisati 3 determinante. 
Za sistem jednačina: 

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2 

definišemo determinantu drugog reda (determinantu reda dva) na sljedeći 
način: 

𝐷𝐷 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Determinanta D, čiji su elementi koeficijenti uz nepoznate u datom siste-
mu jednačina naziva se determinanta sistema. 

Ako prvu kolonu ove determinante (koeficijente uz x) zamijenimo slobod-
nim članovima 𝑎𝑎1 i 𝑎𝑎2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Ova determinanta se zove determinanta nepoznate x. 
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Ako drugu kolonu determinante sistema (koeficijente uz y) zamijenimo 
slobodnim članovima 𝑐𝑐1 i 𝑐𝑐2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑦𝑦 = |𝑎𝑎1 𝑐𝑐1
𝑎𝑎2 𝑐𝑐2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑐𝑐2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑐𝑐1. 

Ova determinanta se naziva determinanta nepoznate y. 
Ako je determinanta 𝐷𝐷 ≠ 0, onda sistem ima jedinstveno rješenje:  

(𝑥𝑥, 𝑦𝑦) = (𝐷𝐷𝑥𝑥
𝐷𝐷 , 𝐷𝐷𝑦𝑦

𝐷𝐷 ). 

Ako je determinanta 𝐷𝐷 = 0 i 𝐷𝐷𝑥𝑥 = 𝐷𝐷𝑦𝑦 = 0, sistem ima beskonačno mnogo 
rješenja tj. neodređen je. 

Ako je determinanta sistema 𝐷𝐷 = 0 i 𝐷𝐷𝑥𝑥 ≠ 0 ili 𝐷𝐷𝑦𝑦 ≠ 0, (znači, bar jedna 
od ove dvije determinante je različita od nule) sistem je nemoguć, to jest nema 
rješenja.  
Primjer:  Metodom determinanti riješiti sistem jednačina: 

3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 3 
𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 1 

Rješenje: 
Prvo odredimo determinantu sistema. Imamo: 

𝐷𝐷 = |3 2
1 3| 

            𝐷𝐷 = 3 ∙ 3 − 1 ∙ 2 = 7. 
Računamo determinante 𝐷𝐷𝑥𝑥 i 𝐷𝐷𝑦𝑦 . 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |3 2
1 3|,     𝐷𝐷𝑦𝑦 = |3 3

1 1| 
Imamo da je 𝐷𝐷𝑥𝑥 = 3 ∙ 3 − 1 ∙ 2 = 7  𝑎𝑎  𝐷𝐷𝑦𝑦 = 3 ∙ 1 − 1 ∙ 3 = 0. 
Sada računamo nepoznate: 

𝑥𝑥 = 𝐷𝐷𝑥𝑥
𝐷𝐷 = 7 ∶  7 = 1    i    𝑦𝑦 =

𝐷𝐷𝑦𝑦
𝐷𝐷 = 0 ∶  7 = 0. 

Rješenje sistema je (𝑥𝑥, 𝑦𝑦) = (1,0). 

Zadatak za vježbu 

Riješiti sisteme jednačina metodom determinanti: 
𝑎𝑎)  − 3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = −1 b) 2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 3  c) 8𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 6 

𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 4.      3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 1     4𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 6. 
Danijela Jovanović, JU OŠ „Milorad Musa Burzan” Podgorica 

ZadaTaK Za vježbu

Ako drugu kolonu determinante sistema (koeficijente uz y) zamijenimo 
slobodnim članovima 𝑐𝑐1 i 𝑐𝑐2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑦𝑦 = |𝑎𝑎1 𝑐𝑐1
𝑎𝑎2 𝑐𝑐2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑐𝑐2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑐𝑐1. 

Ova determinanta se naziva determinanta nepoznate y. 
Ako je determinanta 𝐷𝐷 ≠ 0, onda sistem ima jedinstveno rješenje:  

(𝑥𝑥, 𝑦𝑦) = (𝐷𝐷𝑥𝑥
𝐷𝐷 , 𝐷𝐷𝑦𝑦

𝐷𝐷 ). 

Ako je determinanta 𝐷𝐷 = 0 i 𝐷𝐷𝑥𝑥 = 𝐷𝐷𝑦𝑦 = 0, sistem ima beskonačno mnogo 
rješenja tj. neodređen je. 

Ako je determinanta sistema 𝐷𝐷 = 0 i 𝐷𝐷𝑥𝑥 ≠ 0 ili 𝐷𝐷𝑦𝑦 ≠ 0, (znači, bar jedna 
od ove dvije determinante je različita od nule) sistem je nemoguć, to jest nema 
rješenja.  
Primjer:  Metodom determinanti riješiti sistem jednačina: 

3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 3 
𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 1 

Rješenje: 
Prvo odredimo determinantu sistema. Imamo: 

𝐷𝐷 = |3 2
1 3| 

            𝐷𝐷 = 3 ∙ 3 − 1 ∙ 2 = 7. 
Računamo determinante 𝐷𝐷𝑥𝑥 i 𝐷𝐷𝑦𝑦 . 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |3 2
1 3|,     𝐷𝐷𝑦𝑦 = |3 3

1 1| 
Imamo da je 𝐷𝐷𝑥𝑥 = 3 ∙ 3 − 1 ∙ 2 = 7  𝑎𝑎  𝐷𝐷𝑦𝑦 = 3 ∙ 1 − 1 ∙ 3 = 0. 
Sada računamo nepoznate: 

𝑥𝑥 = 𝐷𝐷𝑥𝑥
𝐷𝐷 = 7 ∶  7 = 1    i    𝑦𝑦 =

𝐷𝐷𝑦𝑦
𝐷𝐷 = 0 ∶  7 = 0. 

Rješenje sistema je (𝑥𝑥, 𝑦𝑦) = (1,0). 

Zadatak za vježbu 

Riješiti sisteme jednačina metodom determinanti: 
𝑎𝑎)  − 3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = −1 b) 2𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 3  c) 8𝑥𝑥 − 𝑦𝑦 = 6 

𝑥𝑥 + 3𝑦𝑦 = 4.      3𝑥𝑥 + 2𝑦𝑦 = 1     4𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 = 6. 
Danijela Jovanović, JU OŠ „Milorad Musa Burzan” Podgorica 

Dobijamo: 

2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎(√𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3) ≥ 2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 3√√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3
3

= 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√𝑎𝑎3𝑎𝑎3𝑎𝑎3
3

 

        6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎)33 = 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎.   (**) 

Na osnovu (*) i (**) važi nejednakost. 
Napomena:  
U ovom rješenju koristili smo treći korijen koji se ne izučava u osnovnoj školi.  

 
Rješavanje sistema linearnih jednačina  

sa dvije nepoznate metodom determinanti 

Pod sistemom od dvije linearne jednačine sa dvije nepoznate x i y podra-
zumijevamo:  

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2,      (𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2  ∈ 𝑅𝑅). 

U devetom razredu se za rješavanje datog sistema primjenjuje neki od me-
toda, kao što su: metod suprotnih koeficijenata (Gausov metod), metod smjene 
(zamjene) i grafički metod. 

Da bi koristili metod determinanti potrebno je definisati 3 determinante. 
Za sistem jednačina: 

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2 

definišemo determinantu drugog reda (determinantu reda dva) na sljedeći 
način: 

𝐷𝐷 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Determinanta D, čiji su elementi koeficijenti uz nepoznate u datom siste-
mu jednačina naziva se determinanta sistema. 

Ako prvu kolonu ove determinante (koeficijente uz x) zamijenimo slobod-
nim članovima 𝑎𝑎1 i 𝑎𝑎2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Ova determinanta se zove determinanta nepoznate x. 

Dobijamo: 

2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎(√𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3) ≥ 2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 3√√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3
3

= 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√𝑎𝑎3𝑎𝑎3𝑎𝑎3
3

 

        6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎)33 = 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎.   (**) 

Na osnovu (*) i (**) važi nejednakost. 
Napomena:  
U ovom rješenju koristili smo treći korijen koji se ne izučava u osnovnoj školi.  

 
Rješavanje sistema linearnih jednačina  

sa dvije nepoznate metodom determinanti 

Pod sistemom od dvije linearne jednačine sa dvije nepoznate x i y podra-
zumijevamo:  

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2,      (𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2  ∈ 𝑅𝑅). 

U devetom razredu se za rješavanje datog sistema primjenjuje neki od me-
toda, kao što su: metod suprotnih koeficijenata (Gausov metod), metod smjene 
(zamjene) i grafički metod. 

Da bi koristili metod determinanti potrebno je definisati 3 determinante. 
Za sistem jednačina: 

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2 

definišemo determinantu drugog reda (determinantu reda dva) na sljedeći 
način: 

𝐷𝐷 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Determinanta D, čiji su elementi koeficijenti uz nepoznate u datom siste-
mu jednačina naziva se determinanta sistema. 

Ako prvu kolonu ove determinante (koeficijente uz x) zamijenimo slobod-
nim članovima 𝑎𝑎1 i 𝑎𝑎2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Ova determinanta se zove determinanta nepoznate x. 

Dobijamo: 

2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎(√𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3 + √𝑎𝑎3) ≥ 2√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 3√√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3√𝑎𝑎3
3

= 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√𝑎𝑎3𝑎𝑎3𝑎𝑎3
3

 

        6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √√(𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎)33 = 6√𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 √𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎 = 6𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎𝑎.   (**) 

Na osnovu (*) i (**) važi nejednakost. 
Napomena:  
U ovom rješenju koristili smo treći korijen koji se ne izučava u osnovnoj školi.  

 
Rješavanje sistema linearnih jednačina  

sa dvije nepoznate metodom determinanti 

Pod sistemom od dvije linearne jednačine sa dvije nepoznate x i y podra-
zumijevamo:  

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2,      (𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎1, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2, 𝑎𝑎2  ∈ 𝑅𝑅). 

U devetom razredu se za rješavanje datog sistema primjenjuje neki od me-
toda, kao što su: metod suprotnih koeficijenata (Gausov metod), metod smjene 
(zamjene) i grafički metod. 

Da bi koristili metod determinanti potrebno je definisati 3 determinante. 
Za sistem jednačina: 

𝑎𝑎1𝑥𝑥 + 𝑎𝑎1𝑦𝑦 = 𝑎𝑎1 
𝑎𝑎2𝑥𝑥 + 𝑎𝑎2𝑦𝑦 = 𝑎𝑎2 

definišemo determinantu drugog reda (determinantu reda dva) na sljedeći 
način: 

𝐷𝐷 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Determinanta D, čiji su elementi koeficijenti uz nepoznate u datom siste-
mu jednačina naziva se determinanta sistema. 

Ako prvu kolonu ove determinante (koeficijente uz x) zamijenimo slobod-
nim članovima 𝑎𝑎1 i 𝑎𝑎2 dobijamo determinantu: 

𝐷𝐷𝑥𝑥 = |𝑎𝑎1 𝑎𝑎1
𝑎𝑎2 𝑎𝑎2

| = 𝑎𝑎1 ∙ 𝑎𝑎2 − 𝑎𝑎2 ∙ 𝑎𝑎1. 

Ova determinanta se zove determinanta nepoznate x. 
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jedan od najvećih matematičara svoje epohe, Rene Dekart (René Descar-
tes; La Ej, 31. mart 1596 – Stokholm, 11. februar 1650) rodio se u ugled-
noj francuskoj plemićkoj porodici. Slabijeg zdravlja u djetinjstvu, više se 

posvetio školama nego fizičkom jačanju tijela. Kada je 1612. godine napustio 
školu, Dekart je za ono vrijeme imao kompletno obrazovanje iz matematike, 
filozofije, jezika i teologije.   

Zasićen dotadašnjim učenjem, on se, na kratko, bacio na uobičajena mladić-
ka uživanja koja su prirodna osamnaestogodišnjacima. Ovaj Dekartov period 
života je kratko trajao i kada ga se zasitio odlučio je, da bi imao malo mira, da 
ode u rat! Tako je počeo jedan značajan dio njegovog života – vojnički život. 
U tom životu (što zaista izgleda paradoksalno) on je nalazio mir i odmor. 

Interesantno je da je do svog najznačajnijeg matematičkog otkrića došao u 
takvom ambijentu. Boraveći sa svojom jedinicom u Nojburgu na Dunavu san-
jao je 10. decembra 1619. godine tri sna. Jedan od ta tri sna je bio da se prim-
ijeni algebra u geometriji. Tako je rođena analitička geometrija. Međutim, od 
tog trenutka do publikovanja rada u kojem je sve to objavljeno prošlo je punih 
18 godina. Dekart je u međuvremenu bio vojnik sa više ratova i ,,matematika 
je imala sreću“ da nijedan metak ne uništi to otkriće. Tih sljedećih 18 godina 
Dekart se bavio filozofijom, ratovanjem i ,,bježanjem od ljudi“ (zamarali su 
ga poznanici). Napisao je čuvenu filozofsku raspravu Svijet, koju najprije nije 
htio da štampa za života, ali ju je, po nagovoru prijatelja, štampao kasnije 
pod nazivom Rasprava o metodu. Knjiga nije bila saglasna sa doktrinama 
katoličke vjere, pa je zbog nje jako napadan od strane rimske crkve. 

U okviru ove knjige, kao prilog, objavljena je Geometrija u kojoj je u alge-
bru uključena cjelokupna klasična geometrija. Ova sinteza algebre i geometri-
je smatra se početkom analitičke geometrije, u stvari i moderne matematike. 
Prelistavanjem Dekartove Geometrije se vidi da je on otvorio čitavu novu 
oblast, ali su tek kasnije njegovi interpretatori postepeno precizirali analitičku 
geometriju ka formi u kojoj je mi sada poznajemo. Iako u ovoj knjizi nema 
,,Dekartovih koordinata“, nijesu uvedene jednačine prave i konusnih presje-
ka, ipak se koordinatni sistem koji se danas koristi, naziva Dekartovim. Osim 
toga, znatan dio knjige čini teorija algebarskih jednačina, gdje se navodi i 
,,Dekartovo pravilo“ za određivanje broja pozitivnih i negativnih korijena 
(Dekart ih naziva ,,istinitim“ i ,,neistinitim“). Dekart je u ovom djelu uveo i 
poznate konvencije za označavanje konstanti sa a, b, c... zatim promjenljivih 
sa x, y, z... i stepenih funkcija sa eksponentima kakve danas poznajemo x², x³, 
i tako dalje.
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U svom djelu Rasprava o metodu iznosi 
kritiku dotadašnje filozofske i naučne mis-
li, te ukazuje na potrebu revizije pojmova i 
metoda kojima su se gradile naučne teorije. 
Osnova spoznaje treba da bude mogućnost 
čovjeka da svojim umom donosi red u 
proučavanje stvari te onda pravilno zakl-
jučuje. Njegova metoda pravilnog spozna-
vanja zasniva se na sledećim pravilima:

•	 Sve treba primati kritički i kao istinu 
uzeti samo ono što se uočava jasno i 
razgovjetno (clare et distincte).

•	 Svaki problem podijeliti u više djelo-
va, da bi se lakše došlo do rješenja.

•	 Zaključivati polazeći od jednostavni-
jeg prema složenom i tako, kao po stepenicama, doći do spoznaje.

•	 Provjeriti, čineći opšte preglede, da nešto nije ispušteno.
Kao uspješan primjer primjene tih metoda Dekart navodi euklidsku geo-

metriju koja je izvedena iz najjednostavnijih i očiglednih istina. Njegova 
spoznajna teorija, čiji je osnovni stav metodička sumnja, dosljedno je izve-
dena iz njegovih filozofskih shvatanja. Danas se koristi u svim istraživačkim 
projektima u svim područjima nauke. 

U Raspravi o metodu  Dekart je prvi put formulisao temeljne principe svo-
je filozofije: radikalnu sumnju iz koje slijedi uvid cogito, ergo sum (mislim, 
dakle jesam). Mogu sumnjati u sve, ali sam čin sumnje govori da ja kao su- 
mnjajući moram postojati. 

Osim matematikom i filozofijom, Dekart se bavio fizikom i meteorologi-
jom. Pored dodatka Geometrija, u djelu Rasprava o metodu, Dekart je obja-
vio još dva dodatka: Dioptrija (La Dioptrique) i Meteori (Les Meteores). U 
Dioptriji se Dekart bavio mehanikom i optikom, dok je rad Meteori posvećen 
meteorologiji.

Kao što je bio čudan život ovog neobičnog čovjeka, tako je bio neobičan i 
kraj njegovog životnog puta. Malo napadan, a više slavljen odlučio se, da po 
molbi mlade švedske kraljice Kristine, postane njen privatni učitelj. Nažalost, 
uz kraljevski doček slijedili su i teški dani za velikog Dekarta. Držao je pri-
vatne časove kraljici u ledeno - hladnoj biblioteci (kraljica nije dala nigdje da 
se pali peć jer je smatrala da ženska ljepota nestaje na većoj temperaturi). Na 
takvoj hladnoći  je dobio zapaljenje pluća od kojeg je i umro februara 1650. 
godine. Bio je to zaista čudan kraj života jednog od najvećih svjetskih matem-
atičara i filozofa.

 Nevena Ljujić,  JU OŠ ,,Dušan Korać” Bijelo Polje
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